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Nobiliflimo & Confultiflimo Viro , 

D. ALBERTO 

C O N R A D O B V R G I O, 

I. V. Doclori, Amftelodamenfis Reipu- 
blicx Confuli,Curatori Societatis In- 
dix Occidentalis,Illuftriflimorum Foe- 
deratie Belgicse Ordinum adPotcntif- 
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Scrcniflimum Dani* Regem, Exlega- 
to , in Collcgio etiam Illuftrium Hol- 
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hac Delegato , & Illuftris Amfteloda- 
menfiumGymnafii Curatori , Domino 
Fautori fuo. 
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* i Nobi- 
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Nobilijiim , Amplijlime , & Confultijiime Domine , 

Nnus jam tertius effluxit , Vir 
ampliflime, ex c]uo nomine Illu- 
ftrium confoederatorum Ordi- 
num Mollandiae Legationem ad 
Sereniffimum Regem noftrum 
Daniarobiens , heic Haunia» ali- 
i quandiu obRegis abfentiam fub- 
fiftebas: Interim autem me ad 
( i lloquium tecumvocari dignatuses, forte fama 
motus , quam in Belgio veftro , meipfo majorem, 
adeptus fuiflem. Vbi inter alia , citra fidem cujuf- 
dam tunc praefentis , non autem veritatem ipfam, 
primum me Circuli velut Rotundi in Plano , veram 
menfurationem invenifte coram referebam , ac Se- 
renillimo& Clementiflimo Regimeo jam dudum 
humillime dedicafle. Cujus quidem Inventionis Ex- 
emplar tandem in pauca Problemata redacfce , filio 
tuo Cvnrado Bvrgio, genio & ingenio pra?- 
ftantiflimo Adolefcenti , quum me eodem tempore 
heic inviferet, impertivi, & aliud quod fecum in Ita- 
liam exportaret , cjuo a<5tutum , ut Excell. tua refe- 
rebat , mittendus , & D. G^Iilaeo de Galilaea com- 
mendandus erat , apud quem fperatum in Mathefi 
progrefTum impleret, fundamento antea in Elemen- 
tis Euclidaris feliciter ftrato. Adhunc autem cum 

difto 



Dedicatoria. 
di&o Exemplari littcras per filium dedi,quibus Lyn- 
eeum illum virum, maximarque tunc in Orbe famae, 
obnixe rogavi , utReipub. univerfe Mathematicae 
gratificando , aut ipfe Inventum iftud noftrumfub 
incudem revocaret , aut alicui prarftanti Mathema- 
tico Italo , fi fibi per actatem , & vifus [ut a-gre audi- 
vimus] orbitatem , id minus liceret , refolvendum 8c 
judicandum traderet, qualem D. Camillnm Glorio- 
fum , ex hujus , quae ad nos pervenerunt monumen- 
tis , accepimus. Quod an fatfum fit nondum mihi 
conftitit, forfan ob GaKlflti diuturnam infirmitatcm, 
& ultimum nuper [quod cum dolore percipimusl fa- 
tum. Interim Invento noftro equidem tantam ndu- 
ciam tribui , ut non veritus fira , de fama pariter & 
fortuna mea, cum quovis , praecipue vero inter pra> 
ftantes Mathematicos , calamum contra ftringente, 
periclitari. Velut quoque fuppliceslitterac dehac 
re ad Sereniflimum & Clcraentiflimum Regem 
meum fubmiffe fcriptae , & ante biennium editae , 
omnibus teftantur. Non enim exigui momcnti effe 
putavi Problema Cyclomctricum a pluribus Mathe- 
maticis , omnis litterarii feculi folicite agitatum, pri- 
mum nunc inventum , & cxquifite in Numeros cfle 
folutum. Quoniam vero fpartam, quam divina pro- 
videntia , pr<c aliis in hoc argumento na&us fum, 
ornare ufque medecebit, hofce equidem geminos 
Libellosde menfura ipfius Rotundi in plano , tum 



EpISTOLA 

didu&iore iecundum hexagoni naturam, in quo na- 
fcitur, demonftratione, tum uberiore , quam ha&e- 
nus in Geodarfia , ufu , ultimo jam in hoc meo fenio 
O&ogonario confeci. Quos quia in Belgio excu- 
dendos deftinaveram , quo & nitorem Aftronomiae 
Danica: , opera amicorum , qui Typographiar illic 
pradunt , induerent , & illinc Orbi citius innotefce- 
rent ; Non potui , Vir ampliflime , quin eofdem fab 
illuftri tuo nominein lucem ederem , atque infignis 
tui in me favoris teftes relinquerem. Siquidem & 
apud nos olim fama fuerat, abfolutam Circuli men- 
foram , hoc eft, Diametri ad peripheriam veram in 
Numeris rationem , ficubi a quoquam inventam, 
admodum eximia perilluftrium Ordinum Confoe- 
deratorum liberalitate redemtum iri ; apud quos 
ideo artes Mathematica: infigniter creverunt , quia 
hifce , unde tanta: utiiitates fluunt , juftum ftatucre 
precium minime intermiferant. Ideo in hoc argu- 
mento abfolute perficiendo ftrenue laborarunt , nec 
tamen omne pundtum tulerunt , Ludolphus de 
§dil\l , item Clarus ille ab origine & litteris Io/e- 
phus Scaliger,quamvis hic eximia: lux fama: partem 
non exiguam irrito Cyclometrico conamine de- 
coxerat. Prarter hos quoque Willebrordus Snellius, 
Philippus Lansbergius , & forte plures. In aliis vero 
auguftiflimae Mathefe«s partibus tam Carlum quam 
Terram concernentibus, etiam cum hifce, innumeri 

apud 



Dedicatoria 
apud Belgas alii , cjuorum omnium memoria in mo- 
numentis fiiis fupereft, apud pofteritatcm pro ho- 
rum valore , magis minufve duratura. Sed hnem fa- 
cio, & te , Vir ampliflime , cum tota celebri Burgia- 
nadomo Divinae benedictioni commendo , mecjue 
priftino tuo favori. Haunia: Danorum , ipfis Calen- 
dis fexteilibus Anni Salvatoris I.C. 1643. 



llluftri T. Amplitudini 



Cbriflimtu frpcrim 1 .cr,*emcnuirm Cin her, 
Regi.v Acad. Haun. SupcriorMa- 
thcm. P. P. 



Ad Le6torem Diametricum, 



Vam neceffarium fit ad unh>erfa/em Geo~ 
dccfiam pariter y & Rotundi menfuram y 
Circulum cum (uis adfcnptis panibm ac 
p/anis rite cognitum habere y praxis fecundi 
libellihorum y beniinum Leflorem admone- 
bit , in qua compendicfe admodum iy longe 
aliter , quam haficnm ab ullis Mathematicis r.oflra inftituitur 
operatio y iff ad uerum finempcrducitur , ob -veram Diametri 
Circuli rationcm ad peripheriam /ib. i horum inDentam , nec 
nifi potentia Numeris conyenientem. 

Igititr , qittt ipfis impofibilia hacicnm uifafucre y ncmpe 
dicta plana nonnulla feorfim in ~veris numcratijque menfuris 
enucleare y eafcre nul/o negotio noftr<e computationiparent. De 
Circit/o itaque y & peripheru ejufdcm ad Diametrum rationc y 
priore libel/o agimus ) uim proportionis fefquiterti^ ad 
himc Gordium nodum Johcndum ubique manifeflantes y ut 
fcilicet fundamentum Geod<efi<e hujtu Cyclemetric<c y rite pona- 
mus y iff 'variis deinde confettaiiis confrmemm. Vbiidab 
incredibili perplurcs annos exploratione didicimus y nullam 
fcilicet ueram & kgitimam Circu/i menfuram Geometrica hy- 
pothefi , abjque Numeris > & ip/orum certis ad inVicem jfrro- 
portionibm conflitui pofije y non magis ccrte , quam Paraboles 
apud Archimedcm; imo neque numeris quidcm y qui ex Se&ione 
PeripherUjluunty utut longifime extenfis y quandoquidem im- 
perjcftionemhcec t^oia, femper fecum trabat y utpartim fub 

- finem 




Ad Lectorem. 
fincm hh. i hmm , pattim in Diatriba Cyclomctrix Hambur- 
genji Jubjmtlaohm manifeflaYmus. Proindc nonmodo-ve- 
tujii, Antipho, BtyQy Bpparchus ; Scd etiam reccntiores, 
Orontm Galms , Iojephus Scaliger , mnumeri alii , qui aut 
irritaComputattmi adpiptmmCircuJopLmorum cumhnjm 
area mjiflebant aut adfumpsCirailiparcicuU , aliam hacle- 
nuspenes evndcm aquaripoge prtfumebant. Kam biomnes, 
m etiam n , qutin Jecanda periplxria cum Arcbimede labora- 
rmt, oktm ijopcram , ut didtur , m -vera acgenmna Circuli 
menjura tn mcem mortakum produamda , perdidcrunt, hcquc 
certe abfohttammJuratioCtrcuh nolns obtigiffa , ntftmex re- 
a<c ac CircularisSymmetria , ^percmfcqums , aquauuu m 
Naturaextitiffet, quam ArchmcAcs pr. idcCircukprxJup- 
poneb.it, & Eutocuis Afcalonita Archimedisfidus intaprcs 4 
ncmmedubttariaffirmabat. Etquidni? Linea enim recfa 13 
Circularis fubcodemgencrejunf, Guaptopur earum Symmc- 
triam non modo prop. 4 , csp. 3 Quadr. Circu/i , /i.juido Jatis 
oflendi ; fed etiam eandcm bifce libellis ulterius fum confrma- 
turus. Verum ut ad propoftum deveniamus , quamfis plures 
til Circuli menfurandifunt a nobis invenu j tamenhacpotij- 
fimum nunc incedcndum putamus , quam Proportio fefqul- 
tertia ex ipfa Natura proficifans nobis luculcnterdcmonflrat, 
dumetiam Prob/cma Cyclomctricum ptriHuflri & Magnifico 
Regio Cancellario D. Christiano Thomje de 
S T o V-G a R D ante triennium dtdkatum , longe it/uflrius 
heic reddhur , adeo ut quod haclenus m hoc argumcnto forte 
dcmonflrationum impolucris prxclujumfucrat, a Mathcmmim 

: — . Tyro- 



Ad Lectorem. 

Tyronibus uteroqidn mentem adhibentibm , fatis clare nunc 
cognofcatur. Si quis autcm fe ex Labyrintho Cyclometrico non- 
dum liberatum conqueritur , caufam indicet, cur in luce meri- 
diana cefpitet , & Demonflrationes a Natura, ut dixi, derh>a- 
tm , qu<t Rotundum planum cum redilineo proportionis 
continua? fefquitertiae in hexagono , & in~vent<e inibi 
rationis Seclionis & Corniculati oblatione neceffario conciliant, 
faftidiat , forte dum in~»eteraU nonnullorum opinioni de Circuli 
quadrandi impofibilitate tenaciter adb<ereat. Interim fpero 
Benignum Letlorem incredibilium noflrorum laborum, quos 
huic argumento aliquando expediendo per plures annos impen- 
dimm , aquum <eflimatorem futurum , nec hos a pofleritate ,fi 
qu<efutura } unquamnegIigendos. Opt. Vale. 
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CONTENTA CAPITVM 



L I B* R I 

C A P V T I. 



I. 



D E ampliftmo proportionis ufu , quacjuoqut hoc Cyclomttftcum 
argumentum ad optatumfnemperducitur. pag. i 

Cap. IL Deproportionecontinuajeft/uttertta, tjuam circu/ui , tum 
potttttiaintintii , tum jjactts fmiltbus ptnes trtangula aquilatera 
eidtm adjcripta , imprimis vero hexagonumjili vendicat , undepe- 
ripheria circuli in Jecptentihm rite pcrfcttur x item de tmmota mcn- 
fira (jr abuju anguli , ut vocant , contacliss. 6 
Cap. III. Dcvera confttuttone Peripheria Circuli , & Diametri 
tjm ad eandem ratione. 11 
Cap. IV. De ultertore Dcmonjlratione Cenjlitutionis peripherix c ir- 
cult , Crc. etiam per alios modos compendioje. »4 
Cap. V. Decollattone imenta rattonis Dtametri ad fuam periphe- 
riam ctm ArchtmecUa, item de cujujvit feclionii hujufmodt pertphe- 
rUinfnffcientia. 3 X 

L I B E R II. 

f 

C A P V T L t 

DE EnunciatU tjuibufdam , plurimum a fuperioribm defimptU, & 
analjftfequcntiuminfcrvienttbus. pag. 3& 

Cap. II. De/ineUre^Ucircu/oadfcriptU.drPeripheru^ 

trU, ipfarumtjue cum pertpheria Circuli fuhduc/a rattone, unde abfolu- 
U Umc£ rttt* dr CircularU aqualittu m natura effe cognofcitur. 40 
Cap. III. Ve lineU rettU ttnulo adfcrtptU , tjua tjuiaperifhcru lon- 
gttudinefunt incommenfurabilcs , tnutiles reperiuntur , adexqutfi- 

tam Circuli menfuram. 4 2 
J •* 2 Cap. 



Cap. IV. De refolutione figur* Symmetr&cap. ikujut, quoadGeo* 
dtfiam p/anorum rotundo tbidem adfcrtptorum $ Deque Lunu/arum 
trigoni & hexagoni magnitudine*& dtfferentia , in quibws quoque 
p/ani rotundi menfura confif/it. Exemplo denique , quo ofienditur 
Circuli veri cum ficris litterts tn Numeris convenientia. 44 

Cap. V. Derefolutione figuraafymmetrtcap. ^hujus , utinckquo- 
que Geodtfia Circu/i, in planis adferiptis, quam proxime pojsit excr- 
ccriy ubi de quadrato circumferipto & infcripto , oftagono , Dodeca- 
gono, Settionibtts, corniculatis, ac Lunulis J^uadrantis agitur. 5-4 

Cap. VI. De modo Circu/um e prtmifiis qmdrandi , pro data ratio- 
ne Diamctri adperimetrum : item de Circu/i , & piworum adfcri- 
ptorum imperata auttione, ac diminutione > tandemque ejtts menfurx 
hattenus nobis ufitata ad Communem reduciione. y 7 

Cap. VII. De fettionibtis Circuli inveniendis , ad quamvisDia- 
metri datam • ltem de LunuU cujufdam xquatione five cum trtli- 
rieo , five reftilineo j ubi omnia Numeris probantur. 6 7 
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CHRISTIANI SEVERINI 
LONGOMONTANI CIMIRI, 

ROTVNDI IN PLANO, 

feu 

C I R C V L I, 
ABSOLVTA MENSVRA. 

L I B E R P R I M V S. 

De Peripheri* Circuli conftitutione , 8c ejufdem 
cum fua Diaraetro ratione. 

C A P. I. 

De atnplipmo proportionis ufu , qua quoque boc Cyclomc- 
tricm argumentum ad optatumfnemperducitur. 

Irculus quid fit , quidquc Diamcter cjus, 
Euclides lib. i Dcfinit. iy & 17 defcribit. 
Quid autem linea tangens ,quid fcgmcn- 
tum feu fcdho , itcm fe&or circuli , idcm 
Eudidcs lib. 3 Defin. 2, y , 9 oftcndit, quo 
brcvitatis caufa Tyrones funt remittendi. 
Saltem hcic , quae ad circuli propofitam 
menfuram fpe<2ant , compendiofc pcrfequemur.confideran- 
teseam multisaliis modispernoftramCirculi Quadraturam 
efle pertra&atam. 

Caeterum quoniam vera Circuli mcnfura non minus pro- 
portione numerorum , atque Parabolcs apud Archimedem 
& inventio duarum mediarum linearumex datis extremis, 
pcrficitur , operae precium cSc duco nonnihil dc amphihmo 
r w A rationis 




2 Chrijliam Severwi Longomontani 

rationis ac proportionis ufu prazmittere , quse alias lib. 5- Ele- 
ment. definiuntur & generaliter tracStantur , fiquidera ese efle 
videntur , qua: tctam naturam convinciunt , praecipue autem 
proportio continua ad Algcbram ejufque sequationes unice 
leextcndens. Antc omnia vero in Plani Geomctrix propor- 
tio trium terminorum , qux non nifi continua eft , ad optatas 
aequationcs in hoc argumento , cseteroquin difficillimo , nos 
ducit: hax enim ea elt , quae planiciei menfuranda; vere elt 
accoramodata , velut idcm Plato in Timseo affirmat. 

Vtvero propofito deferviam , vimaliquam eamquefatis 
admirandam proportionis , Exemplis nonnullis infeqq. per 
uumeros illuftrabo. 

Primo,inter quatuor Arithmetica? fpecies , quia pcftremis 
fcilicet Multiplicationi & Diviiioni proportio legem prxfcri- 
bit , dum ad tres terminos complendos , illic unitasMuItipli- 
canti , & Multiplicando prxfigitur ; heic Divifori , & Divi- 
dendo, eademunitaspoftponitur , proindeevenit , quod in 
alogis , feu furdis , ut vocant, numeris , produdto ex multipli- 
catione, fa&us quoque radicum multiplicantis & multipli- 
candi potenti^ includatur. Contra vero ex Divifione etiam 
Divilor Dividendi radicem dividit Scquoto potentia inclu- 
dit : ut in multiplicatione / 6 cum / 5- , pra^figitur unitas , & 
fit proportio / 1 , / 6 , / 5- , fadtulque / 30 , cui inclufa eft 
radix, qux ex multiplicationeradicum ex / 6 & / 5 poten- 
tia cxfurgit. 

Idem m refolutione horum , per Divifionem contingit. 
Nam unitate poftpofita ftant tcrmini prop. / 30 , / 6 , / 1. 
Vnde quotus / y , in quo radix potcntia eft , pro unirate di- 
vifionis Divifons / 6 , in Dividendo / 30. Potentia dico, 
nam in hoc exemplonulli numeri funt verc quadrati. Ecce 
ergo aliud in vere quadratis. Exemplum Multiplicationis 
v/ 1 , v/ 4 , \/ 9 , fadtus y/ 36 , cujusradix 6 potentia produda 
ex 2& 3p hoccltradicibus /46C ^9. Excmplum Divifio. 

nis, 



MenfurtRotundimPlano , Lib.I. 3 
nis, / 4W 9.VI, quotus ✓ 2;, cujus radix 1 7 ex 2 in 3 divifis, 
qui numeri radices func V 4 & ^ 9- r r 

Ieiturob unitatera, quxheic proportioms caufa acccrii- 
turTMultiplicatio & Divifio in alogis longc quam Additio 5c 
Subductio in iifdem funt fuciliorcs. 

Secundo : ln omni multiplicationc ducrum numerorum ra- 
tfus potentia cft racdium proportionalc , inter radores, ut cx 
6& t.faftuscft J 3o,mediuroproporr.potent.aintcr6Sr ,-, 
Quod rooxcognofcitur fadonbus 6 6c j in iuosquadratcs 
didudis, qui funt 36 & 2 y. Stat enim fic proportio tr.um ter- 
minoruraV 36» V 3°. V 2 y. H.nc fequitur , quod m omni rc- 
tfanguloarca hujus fu mcdia potcntiainter duo Iatcra , unce 

conftar. „ , , 

Torro , latera fi fucrint Sy mmctra , ut 2 & S , arca qu.dcm 
re<2anguliexh.s potentiafit 16 , &rad.xluijus4med.apro- 
portionalis intcr2& 8. Stant enimtrcs term.ni miubdupla 
ratione2, 4 ,8. Hax in nuraeris , inlincisautcmrcd.smc- 
diamproporr.invenirc, iuterduas datas , oftendit Euchdes 

prop. x 3 lib. 6Element. 

Terrio, quodnulla aliaars cfficerc poteft , utfcilicetcx 
aloeis &cprorfusafymmetris numcrisinter lc Symmerr. pol- 
finrelici, idfolaproporrio prxftabir, neque td folura , icd 
eriam tcrroinos quaruor proportionis disjuntfos ad conti- 
nuam proportionerotrium tcrminorum reducct : ut lint rres 
numeri feu magnitudines proriusinter fe long.rud.ne aiym- 
metri / 3 , V s » V 6 , ex quibus quarrus per aurcam rcgulam 
proporrionis fit / 10. Ht omnes quatuor rermim V3W /, 
\> 6, ✓ loreperiunrurperprop. lo.I.b. loElem. Iong.tud.nc 
inter fe incommenfurabiles. At binis quibufyis rotcr ic multt- 
plicatis, fadi ex ilUs erunt Symmetri; nam ab exrrem.s s/ 3 J 

V lofatfuseft ✓ 30,«qualisfciIicetfa<aoamedns ✓ y 6, 
creo quoque Syroroetri. Porro , roulriplicato tcrm.no pr.mo 

V 3in tcrminumfecundum / y,faauserit / 1 j, fimihcer ter- 
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tio J 6 , in quartum V 10 , fadtuscft v/ 60, quiduonumeri 
✓ ifSt N/6ointer feSymmetri funt. Namhi iuter fe multi- 
plicati gignunt W 900 , cujusquadratus eft V 30 , mediusin- 
ter V 1 5 & V 60. Stant proinde termini tres in continua pro- 
portione fubdupla ✓ 1 y , V 30 , ^ 60 , videlicet ad continuam 
trium tei minorum proportionem a proportione quatuor ter- 
minorum ✓ 3 > / 5 > ✓ 6 > ✓ 10 redu&i , quod erat oftcn- 
dencium. 

Quarto: Ncc ccrte minus facitad ufum& prseeminen- 
tiam pi oportionis conrinua ti ium tcrminorum , prsecipuc in 
lioc argumcnto commendandum , quod nimirum Parallclo- 
grammum , five illud quadratum , five redangulum , five 
rhomhus vcl rhomboides fucrit , fi in eo Diameter dud:a fue- 
rit, dua:queIinea:lateribusparalleliE, Diametrumutcunque 
fccantcs in uno eodemque pun&o , ita ut Parallelogrammum 
ab his parallclis in quatuor diftribuatur parallelogramma, erit 
alterum complementoruma3qualium,medium proportionale 
inter ea , quse circa Diametrum. De quadrato ^Setfyg eft 
Lemmatefubje&oprop. 5-4, lib. ioElement. Eandemvero 
de Parallelogrammis in genere Cyclometria Hamburgenfis 
prop. 4, cap.7 perficit. Nos hic quod ad propofitum maxime 
fpe&at quadratum & redtangulum , cum fuis numeris adfcri- 
ptis pro fpfa demonftratione oculis fubjiciemus. 

. Sit proinde linea red:a 

■A; C j B A B , unde quadratum eft 

extruendum per prop. 46, 
lib. 1 Elem. divifa fcilicet [pro inftituto noftro in feqq. ] 
ratione fefquitertia in C , ita ut A C fe habeant ad C B , 
vclut 4 ad 3. Vnde fequens quadratum extat cum fua Divi- 
fioneutvides. 

Atqui heicadoculum cernis, quemadmodum Parallelo- 
grammatriaintrahocquadratumnempe DC, i6.Ei,iz. 
F H , 9. in continua funt proportione fefquitertia & tribus 

terminis, 



MtnfMr* Retundi i* Vkno , Lib. I. 



5 



A 

5 



3 



B 







i 

12 





tcrminis,inter quos, qua- 
drata circa Diametrum 
AG funt , D C 16 , & 
F H 9, medius vero com- 
plcmentumEI 12. 

Neque miuus in rc- 
dtangulo , eandem pro- 
portionem pcrficicmus. 

Retineatur latus A B 
divifum in C , ratione, ut 
fupra , fefquirertia , fed 
B G feu A E in eadem 
ratione, dura B H lit 3 p. 
H G vero 2^-. 

Ex hifce confedo re- 
diangulo, & fecundum 
datam rationem in qua- 
tuor Parallelogramma , 
tributo,infcribantur heic 
quoquc numeri pro 
menluris laterumre^-an- 
gula infcripta quacvis 
conficicntium DC,i2. ^ 
EI, 9. FH6i. Simili- 

ter in proporrione fefquitertia continua trium terminorum. 

Alio modo. 



B 



H 



Vel fingamus 12 ic 6 % 7 circa Diametrum efle quadratos nu- 
meros velut in priore figura : Erunt igitur neceflkrio in hac 
ad proportioncm fefquitertiam, furdi Symmetri, quiper4 
prop. lib. 2 Elem. additi perficiunt 36^- totius figurae EB 
contentum , unde fmgula complcmentorum E I vcl I B fit 9 

A 3 mcdium 
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medium proportionale inter 6^&i2, in quadratis; & fic 

omnia figura? proxima? conveniunt. 

Numeriautem in fingulis augeri minuique pofluntpro ar- 
bitrio , fervata lemper eadcm proportione [heic fefquitertia] 
utfipro FH9, vel 6 4 -inalterafigura , ponatur unitas , erit 
mcdiumEI, i- , & DCi-. 

Semper autem tn hac proportione fefquitertia erit ratio nuracrornm, 
i» Varallelogrammis ctrca Biamctrum , adinvicem , qtu eft \6ady, 
qui numerifunt cjuadrati de^& 3. gucdpro ufu infeqq. heic genc 
raliter admoncndum fuerat. 

C A P. II. 

Deproportione continua fefquitertia , quamcirculus ,tumpo- 
tentia in lineis , tumfpaciis fimilibm penes triangula <equi- 
latera eidem adfcripta , imprimis ^vero hexagcnum fibi 
uendicat, unde peripheria circuliin feqq.rite perficitnr : 
item de immota menfura is? abufu anguli , ut -vocant, con- 
taclu-s. 

HActenus Proportionis fummam in Mathefi neceflitate.n 
cxemplis aliquot declaravi, ut Problema hoc Cyclome- 
tticum, quod casteroquin difficillimum eflet futurum , eidem 
rite fecundum Naturam accommcdarum, omnium in numc- 
ris facillimum oftenderem. In quo quidcm omnium primo ad 
cxcmplum Archimedispr. 1 de Circulo ; periphcria Circuli, 
ejufque cumlinea re&a sequalitas [qua: reverainnaturaeft, 
ut Liutocius fatetur , & poftea ex piuni.s intra hexagonum cir- 
culi comprehenfis, demonftratur , quando icilicet peripheria 
circuli ex illis Synthetice colligitur] conftitucnda nobis fimul 
& demonftranda venit. 

Vtveroad propofitum deveniamus , fit triangulum xqui- 
laterum, quod bafis hujus negotii eft, ABC continuaarcuum 

infcriptione 
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infcriptione etiam ex triangulorumfubfequentium Diamctris, 
idque bencticio circini , quo latera ipfius trianguli A B C, 
nempe B A & C A naturaiiter paritcr ac Geometrice fecan- 
tur & diftribuuntur , ineamordmc proportionem , qtefef- 
quitertia eft continue. Vndt! non modo fubfequentia trian- 
gula aequilatcra , fcd etiam lcdiones hexagonae , etiam corni- 
culata uitermcdia, quibus fedioncs £ triangulis difcernuntur, 
adeandcmproportionem fcfquitcrtiam lefe accommodant, 
ut modo in fubjedia figura patcbit. 

In ea autcm , quoniam 
trianguli arquilatcri A B C 
latus aliquod A B , fe habet 
ad Diametrum cjus A M.ut 

V 4 ad V 3 , atque itaordi- 
ne. Quando igitur quaruor 
arcus DE,FG,Hl,KL, 
dido triangulo A B C in- 
fcribuntur , erunt fingula fe- 
gmcnta lateris A B, vel A C 
ordine ad inviccm in eadcm 
ratione. Proindeexpofito AB, vcl AC , 4p. Stcjusqua- 
drato V i6,eritAD, vcl AE / 12. Vtenim >/ +ad v 3 ■ 

V 16 ad y/ 1 2. Rurfus ut v 4 ad j 3 , ftc A D v 1 2 ad A F 

V 9, hoc quoque modo fii A H >'6 r &AK J f& Qux con- 
tinua eft proportio fefquitcrtia , lcu ut v 7 4 ad v 7 3 , ubi notan- 
dum, quod alterna latcra in numcros veros cxeant , ut A B 4, 
A F 3, A K i~ in fuis radicibus. Nec difliinilis ratio infcripto- 
rum arcuum eft. 

Porro quia figurae fimilcs funt in duplicara ratione hcmo- 
logorum laterum , hoc eft , ut modo fupra , in iplis quadratis, 
funt proinde omniaharc quinque uiangula xqmlatcra ordi- 
ncincadcmad inviccm proportionc , quarc poliro ur iupra 
A B C triangulo 16 ,crit triangulum ADE12, triangulum 

vcru 
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vero A FG 9 , triangulum A H 1 6~ Denique triangulum 

D K L, ordine in proportione fefquitertia. 

Arnplius , quoniam partes fimiles figurarum fimilium in ea- 
dcte inter fefe cum totis funt ratione , fequitur adhuc , quod 
fcctioncs hexagoni, item corniculata , fingulae nempefpe- 
cicsad invicem, fintineadem, joxta feriem fuampfopor- 
tione fefquitertia , quomodocunque in fequentibus sequa- 
tiones inter ipfa ceciderint. Ipfis namque in ventis, hoc elt, ia 
quantum vel triangulura proximum fe&ionem hexagoni in- 
fcriptam , vel fe&io corniculatum ordine proximum fupera- 
verit, [de quibus cap. fequente, ] mox abfque mora, qux tam 
anxie quxfita funt, difpalefcunt -> ad qux hoc caput m&(ry.iv$ 
fuerat. Interim oportunum effe duxi , ut nonnulla , qux ad 
fequentia redte expediunda, amplius fpedtant, adjiciam, qux 
alibi, maxime in Quadratura circuli noftra funt demonftrata. 

1 Trianguli sequilateri ABC eandem prorfus rationem 
efle lateris B C ad arcum D E, quas eft ipfius trianguli A B C, 
ad fe&orem hexagoni DAE, & ideo utriufque Diffjrentiam 
in numeris efle corniculatum B C E M D , ex prop. y, cap. 2 
Quad. Circuli. 

2 Intriangulo sequilatero Iinea tangens feu latus trianguli 
cominenfurabile eftarcui fubje&o, autin veris numeris aut 
f urdi fymmetris. Ex propof 9 , cap. 3 Quadr. circ. quod Hc 
ulterius capp. feqq. confirmabitur. 

3 Quod quidam obvertunt, nullam fcilicet proportionem 
fedtionum & corniculatorum hexagonicorum inter feinvi- 
cem iniri pofie , prcpterea quia major angutusin circulo mi- 
nori a linea tangente, quam in majore relinqui cernitun quod 
quam falfum in feipfo f lierit , quantumque rotundum rite 
hadtenus mcnfurandum difturbarat , ctfi cap. 2 Quad. circ. 
oltendi, &fimul angulum in femicirculo rcdumeffe, nec 
ideo angulum contadtus , ut vocant , angulum nifi koQ^v^v 
nominari , fed fpacia ea utrinque per corniculata declinantia, 

re&e 
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rcdleab Euclide appcllari : tamcn ut omnibus Mathe- 
maticis, quai ibidem oftendebam, adhuc magis perfpicua efle 
poterint , idem in adjedta figura Geometrice dcmonftra- 
bo , angulo conta&us , etiam ex mente multorum , pro vero 
conceflb. 

THEOREMA itahabet: 

Angulus, ut -vocant, contaclas in minott & majorc circulo, 
peipetuojibieft<equalis. 

Igimr ABradiode- 
fcribatur fextacirculi 
pars B D.quam tangat 
linearedta BF, qux 
ex hypothefi xqualis 
fit circulari B D. 

Eft igitur in hoc 
circulo angulus con- 
tatfusHBF: Sctrili- 
neum H B F aequale 
fedori H A D , adeo 
ut fi angulus conta- 
<5tusHBF,proquan- 
titate corniculati hu- 
jus babebitur, ut nonnulli inepte autumant, certe manifeftura 
fatis foret , quod talis angulus poflet efle acuto quovis major, 
dum fedori H A D sequatur. Imo poflet quoque ratione 
circumferentia: circuli augeri minuique , dum necefiario 
aiqualis fieretfe&ori HAD, fublato fcilicet ab arqualibus, 
nempe triangulo AFB & fetfore ADB, sequali B A H : 
nam ob jequalitatem linearum B F , & B D , triangulum re- 
dtangulum ABF erit fctfori ABD acquale. Ex prop. i 
Arcb.de Circulo, _. 

B s,t 
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Sitdcinde radius AC duplo niajor quam AB , &inde 
eodem modo defcribatur arcus fextas circuli partis C E , qui 
quoque duplus erit B D , & a&a linea redta ex A per F in G, 
tangcntem C G , erunt tam homologi arcus , quam latera in 
dupla , figura: autem h» fimiles, in duplicata, hoc eft quadru- 
p!a ad invicem ratione. 

Nunc adid , quod heic pracipue demonftrandum, perve- 
niemus. 

I Si figurar fimiles funt ia duplicata ratione homologorum 
laterum,certe figura: fchematis hujus,nempe fe<2or ACE& 
ledtor A B D, item triangulum A C G, & A B F, tandemque 
trilineum I C G , & H B F , &c. Similes figurae funt , quum 
omnes inter fe duplicatam laterum homologorum rationem 
habeant, linea fcilicet ABad lineam A C, &c. adeo ut fi po- 
fueris A B i , & A C 2 erit fe&or A B D in compararione ad 
fe&orem A C E, ut 1 ad 4, & fic de ca^teris. Similesproinde 
has figuras efle nemo Mathematicus negabit. 

I I Si figura; fimiles funt figura aequiangula; & proportiona- 
les cruribus asqualium angulorum , omnino omnes, ut Def. r, 
lib. 6 Elem. & Pet. Rara. Elem. 14 , lib. 4 oftenditur ; profe- 
cT:o non poteft major effe angulus ad B trilinci H B F circuli 
minoris , quam trilinei I C G circuli majoris , ubi B & C 
utrobique pro angulis conta&uum habentur , fiquidem hat fi- 
gura cruribus prorfus funt proportionalcs, prop. 7, Iib. 6 Ele- 
ment. Separandi itaque hoc modo circuli fuifient potius, 
quam ad unum linea; re&a; coHta&um ambo major & minor 
apponerentur , ne iic aeftimatori , quifquis fuerit, fenfus vifua- 
hs imponeret , velut in figura pag. 28 Quadr. circ. ad oculum 
oftenditur. Etquid quarfo oLytuui^v magis effe poterit, 
quam figuras fimiles , quales circuli reverafunt, totisfimili- 
businfcriptas, harum ratione augeri minuique haudpofie? 
Aut infulfe admodum cum Philippo Lansbergio in fua circuti 
Quadratura fateri, nonejGTeeandemprorfus rationem peri- 

pheriac 
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pherixcirculi minoris ad fuam Diamctrura , quas majoris ad 
fuam, quamnumeris Ludolphaeis propofito fuoubiqueac- 
commodandis , prcmeretur. 

Sed de his , quae ha&enus monftrofo ifti angulo contactus, 
etiam ultra Euclidem prop. 16 , lib. 3 Elem. a Campano , & 
variis aliis commentatoribus , velut miraculole attributa funt, 
ut pofteritas rede difpiciat , verae & illibatae Gcometrix plu- 
rimutn interefle putandum eft jetiamnehic fcrupulus vera: 
Cyclomctriae decurfum amplius impediat. 

C A P. III. 

De ucra conflittaione Peripheri* Circtdi , 1$ Diametri 
ejus ad eandcm ratione. 

D lgnitatem ufusperpetui proportionis cap. primo quo- 
dammodo attigimusi fccundo autemcap.oftendimus 
hexagonura circuli cum fuis infcriptis fedionibus ad propor- 
tionem fefquitertiam ubiqueexigi , idque abfquc afymrae- 
trias pariter&anguli contadus [ut illum perperam vocant, 
quum nullusibi verus angulus fit , velutcap. aQuadr. Cir. 
convidum eft]offenfione. Igitur nuncad caput tertium ex 
praemiffistranfitionemparamus, quodinfe furoroamnegotu 
Cyclometrici Problematis continebit , ubi faltim modos ali- 
quot inmeditim produxifle fufficiet ex eadem fcfquitcrtia 
proportione defumendos, & in demonftrationem dingcndos, 
nonvero omnes, quibus Naturam in hoc arguraeuto abun- 

dare novimus. • , 

Primo autem repctatur figura hexagoni capite antecedcn- 
te m &<nav**KZ< prxroifla; fiquiderainhoc foiohcxagono 
totius circuli veram menfuram heic venamur i fed heic laltim 
cum numerismcufurarum appofitis. 
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Breyis Recapitulatio eorum, qu<e cap.pucedente funt expofta, 
ac repetiufguu hexagonic* adjecla. 




Explicatio. 

In hac tabella prima feries feu columna litterarum, refpon- 
detlaterifiguraehexagonicse AB, cum fuis fegmentis. 

Secunda radices ,quae fuut veri numeri. 

Tertia columna exhibet latera fegmentorum in duplicata 
ratione , feu quadratis. 

Quarta ipfas figuras fingularum fpecierum hexagono in- 
fcriptas numeris exponit , &quidem ordinein proportione 
fefquitertia, ut figurae generali hexagono funt infertae , cujuf- 
cunque tandem fpeciei fuerint. Hifce oportune hoc loco ad- 
di poteft , Eandem fcilicet effc Rattonem inter duas diverfas 
fpecies figurarum identidem. Nam eadem ratio eft inter tan- 
gentem B C , & arcum D ME ei lubje&um , qux eft in- 
ter tangcntem H I , & arcum K P L. Similiter inter fe- 
dionem D E & corniculatum fubje&um D E G N F , ea- 
dem eft ratio , quse inter fedioncm F G & corniculatum 
FGIO H , &c. pro qua primo invenienda Ratione , fi prse- 

deceflbres 
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dcceflbres ingenii acutnine mediocri ufi fuiflent , fupplcmen- 
tum Geometriae in Rotundi vera menfura pulchrc pcrfe- 
cifienr. 

Id quamvis a nobis multis abhinc annis & mulns modis 
prxftitum eft : taraen hoc demonftrationis gcnere, ad imita- 
tioncm Archiraedis, Parabolcn beneficio proportionis fefqui- 
terriae Quadrare fuftinentis, idem in CircuIo,per eandcm fcf- 
quirertiam proportionem , Divino auxilio , exantlabo ; pra> 
ferrim fundamento in praemiflis per eandem proportionem 
vere ac naturaliter Iocato. 

De ratione iritxnietuLa inter feclionem kxagoni & cor- 
mculatum ei proxime Jubjeclum. 

Vtautem veftigiainipfaNatura premamus , quibus velut 
re<2is lineis , fua re&angula claudentibus , difta Ratto per di- 
damproporrionemfefquirertiam , demonftrabirur ,figuram 
iftam hexagonicam huc rcducemus , ac latcra ibidem in vcris 
nuraeris apparentia, & nihilomiuus tcrminos proportionis fcf- 
quitertia: reprxfentanria, ut puta A B 4 , A F 3 , A K x'- , in- 
fuper ex ipfa figura in vifum noftrum eximemus. 

A 4* B 

A T F 
A K 

Ex hifcc rribus lineisin continua proporrione fefquitertia, 
ut e figura praecedenti defumptae funt, exiftentibus, una linca 
re<2a conficitur ABFK , contracta ad ABFK mino- 
rem proporrionalem per 10 prop. lib. 6 Eleraent. ut ipfam, in 
dcmonftrarione , charta capiat. 

B 3 Vel, 
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Vel, fi linca quasvis re&a dividatur juxta proportionem fef- 
quitertiam in 4 , 3 , partes arquales. Nam res ha;c eodera 
redit. 



Noemata GHudam ad fequentem rationem inter feclionem 
bexagoni & corniculatum proxime fubjeclum , 
demonflrandam nccejfaria. 

I In proportione fefquitertia fuperiore hexagonocap. 2, 
& hoc 3, demonftrata , Dire&ores funt numeri feu linea? 4 & 
3 , terminos augendo hoc modo .- ut 3 ad 4 , fic N , &c. mi- 
nuendo hoc modd, ut 4 ad 3, fic N, &c. 

H Linea K A , qua? bafis eft hujus proportionisfubfefqui- 
tertiaj, diftributa ibi in numeros K F 2- , FB3, BA^, 
poteft reduci ad hos numeros i* r , ? , arquipollentis iuter fele 
rationis } nam , ut 2- ad 1 , fic 3 ad * T , & fic 4 ad ^ , &c. 

1 1 1 In hoc Noemate tria Requifita diligentcr coufideran- 
da veniunt,qua;,ex refolutione hexagoni prasmiffi,fimul con- 
current ad inveniendum veram Rationem inter fe&ionem he- 
xagoni & corniculatum proxime fubjcdtum ; inquaquidem 
mventa Rationecardo totius hujus argumenti vcrtitur, ut 
quoque antca attigimus, tedntoat prajmiffi hexagonifc- 

cum 
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cuni quodamraodo attulerat. Intribus autcmhifce Rcquifi- 
tis deprehendestres leges Ariftotelis : xai» 7tcutqs , k*V dvn, 
xA^cAy *?«t* , ordine iervari. 

i Vt ubique omnes termini ordine dirigantur , pcr primum 
Noema , ad proportionem illam famofara fcfquitcrtiam , & 
fubfefquitertiam , quamNatura ipfius prcmiffi hexagoniin 
figuris omnibus fimilibus fibi infcriptis urget. 

a VtSymmetria fe&ionum & corniculatorum competen- 
tium , ubique juxta Catallela ipforum fpacia fiat. Nam qux 
incommenfurabilia funt , in nominatam exquifite rationem 
coire negant. 

3 Vt hdem prorfus numeri, qui fuperius ab hexagono , pro 
figuris fimilibus in generc emergebant , rurfus redeant , pencs 
hexagoni fe&iones, vel etiam corniculata, in fedionum loca, 
per medium proportionale , tranfcuntia. Nomeri autem ifti 
lunt yf 4 , 6f ,9, 12, 16. 

Hifce ,inquibus Demonftrationis vis cernitur , praemiffis, 
ad lpfom nunc accedamus, cujus problema ita habet. 

P R O P O S I T I O. 

RatiofeElioms bexagoniad Comiculatum ordinefttbfcriptum 
cft dupla fefquiquarta, hoc eft> in numeris i x - , qua rejoluta y 
erit nominata feclio ad diftum Corniculatum, ut yad^. 

r Hujus problematisfufficiens Demonftratio, intribuspo- 
tiffimum confiftit , nempe c*>' <r{ , & duplici *W«£<j , altera 
fcilicetmoxab c*fy<r{ du&a; alterapenes refolutam ratio- 
cem 2- in 4 & 9, uberius expcdiunda. 

EXPOSITIQ 

Dividatur, ut in fcquentibus, linea aliqua re&a, ut L M, in 

lufti- 
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fufficientes partescequales , proquinque gradibus feu nume- 
rorum fedibus, sh > 6 r> 9>4> l6 > idque beneficio 4 & 3 feu po- 
tius heic 3 & 4, juxta primum Noema. 

Deinde pcr 2 Noema fumatur MO , unitas , qualium 
M N cft 2;-, fadifque NP,& OQ parallelis M L, diftin- 
guantur ordine affcenfus ab imo termino feu gradu z- ubiquc 
pro 1 atione intcr fedtionem hexagoni & corniculatum proxi- 
ine fubje&um , per dire&ores illos proportionis fefquitertke, 
nempe 3&4,velut littersenumerique finguli in redtangulis 
kcctuXKiAoos utrinque appareant , ut fequunrur. 
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Sic enim celluke A B C D E totidem fe&iones hexagoni, 
fcd F G H I K Corniculata cum fuis competentibusnume- 
ris utrinque repraefentant ubi quoque primo pro fimplici ra- 
tionis propofitse expofitione , Ratio Catallelorum non alia 
eft,quam z~ ubique* Quod Divifio Se&ionis in Catallelum 
Corniculatumoftendit ,utdivifa fe&ione fuprema E, 7^-1'n 
Corniculatum K ^ correfpondens , fit quotus2^-. Etficin 
cazteris omnibus. In hifcc autcm ratio modo data -i- vcra 
fucrit, etiam heic fe&iones pariter & Corniculatain veris fuis 
ad invicem magnitudinibus fingula cernuntur. 

Trior Bcmonjiratio. 

% At veram efTe nunc ultcrius per ea , qua: data funt , & trina 
illa Nocmatis pra:cedentis ultimi requiiita , [Quorum tamen 

primum , 
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primiim ,pro proportione fefquitertia ubiquc retenta , in ipfa 
o*frai , eft declaratum] (umcicnter demonftrabimns. 

2 Ergo Symmetria loco fecundo reftat, tacile expcdiunda 
iuter Se&ionera & correfpondens Corniculatum i ubi pri- 
mum Le&orem admonuero , quod licct numeri 2' 7 ,8c i, 
item3& 7 ,&c. heic tanquamveri appareant: tamenineo 
Symmetriam requirunt , quiaexdupjicataratione , hoc eft, 
quadratis defccnderunt , qui figurarum fimihum (eu homolo- 
garum notae fupra penes hexagoni folutionem fuere , ut mox 
fub initium cap. hujus extant. 

Infuperiori autem fchemate proximequis dubitct Catal- 
lelos numeros quadratos , ut i' 7 & i ; 4 & ; : . denique 7,-& 
effc commenfurabiles ? Nec de caeteris dubitabit , modo re- 
Hquos 3 & , item ? T & g fiogulos Catallclos inter fe multi- 
plicaverit/indeenira mox quadrati procreabuntur. Erunt 
oroinde hi velut furdi Symmetri ; ut 3 p« ; prodeunt 4 , qui 
eft numeros vere quadratus. Sic y 7 & r, Symmetri funt , nam 
multiplicati radices oftendunt V feu £. Quod idem in redu- 
ctione oranium Catallelorum numerorum per Divihonem ad 
numerura 27 vere quadratum confcftim dignofcitur. 

3 Pro reditione numerorum ,16,12,9,6--, y f„ qui figuns 
fimilibus hexagono iufcriptis in genere funt appropriati, fiant 
nunc ex fedionibus corniculata,& iftx, aequivalente, ut pnus, 
ratione, infuasfedes promoveantur , per Regulam aurcara 
prop. interveniente medio proportionali.hoc modo,dum p*- 
musin Regula terminus fit corniculatum fupcrius exprcfiumi 
fecundus & tertius Sedtio catallela.unde quartusterminus or- 
dine fediones cducit, numens fupra pofitis convementes, ut : 
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Zv/tTriyto-ft* feuconclnfio Demonjlrationis frioris. 

Chiia igitur numeri hipro fe&ionibus hcxagoni denovo 
conitituendis rediere , & iic omnibus tribus requifiris Noem. 
3 eft fatisfa&ura ; proinde propoiita ratio 2~ inter fe&ionem 
& Corniculatum hexagoni vere eft inventa. 

Pofierwr Demonflmio. 

Fiat propofitae rationis 2- analyfis in numeros integros , 
eruntque ut 4 ad 9 ficque corniculatum proxime fubfcri- 
ptum fedtioni hexagoni , ad ipfam fe&ionem fimiliter pro 
datae rationis nuda expofitione. Sed quancfo ad fequen- 
tem figuram in debita proportione fefquitertia exigitur , mox 
& heic veritas clarius difpalefcet; Etenim primo fiat linea 
pfoportionalis aliqua adhuc indeterminata,velut A K, in qua. 
proprima vice FD fit2^-, DC vero 3 5 ifta enim ratio ea- 
demeftcum3 ad 4 , qui numeri t Noem. I, Dire&ores funt 
proportionis , in qua verfamur , fefquitertiae. 

Deindehuiclineas proportionali CF ducatur alia , quara 
fundamentalem vocamus, ad angulos re&os nempe F & , dif- 
Corniculat. Sedtio hexagoni. 
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tributa in partes a:quales 13 fcilicet4 pro Corn. & 9 pro Sc- 
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ftottc hexagoni.ut e refolutione propofitx rationis i a 4 - fluunt, 
adhibito, quod Noem.ahabet, ut pars quaryis harum fiat 
aqualis FD. Deindefiant D/3 & Cy parallclx.Sc squa- 
leshngulae F«: velutquoque A^dum AC inlincapro- 
nortionalifehabetad CD,ut 4 ad 3 . Sic totum redbngu- 
lum F/3 Scamnatum eft, & eafdero partes mfe continet, 
quaslineanradamentalis F* exhibet , nempc 4 & 9 , P™ut 
hi numeri funt infcripti redangulis F M , &N /3. 

Tertioeredalinearceta NE parallcla F A , proveniunt, 
iuxtaproportionem fefquitertiam aflcendcndo , nuincr.pro 
Corniculat.s, 4 , * . 7p lt«n pro fediombus Catalle- 

IlS Q u^axto , ut veritas afluropta: rationis 2^ ulterius in combi- 
nationc proportionis fefquitcrtia: infall.bil.ter ac.nconcufle 
confirmetur, furaaturteruaparsdelincarondaraentali N *, 
aux fetfioni dcftinatur , hoceft , NS 3 , de N* 9 , & 
/urfus erigatur linea redta S P , parallela F A , vel N E. 
Ouoniaraigituruteft NMa^-ad ML 3 , vel tady. vd 
deniqueut%d 4 , nam ratio eadcm eft ; fic bnca NS3, ad 
hneam D M, eandem cum F N 4 , & f»c rcdrangulum N R, 
adrectang. FM: Sunt igitur continui tcrmmi proportton.s 
fefquitertia: [quam ubique fervandamurgemus .quemadroo- 
duraeamab initio in refolutione hexagoni accepimusjtnre- 
aangulis NR3,FM 4 ,DL y r .atc ' Qu* quidcm 
coniniratio rationis i 7 demonftrandx.cum dida proportione 
fefquitertia, omncm contradidionem tollit , & inter alia, ve- 
ritatisvindicemfepra:bct. 

Ducanturenim&infupcrJ)iagonu CS, per M menru- 
rans SR feu F D : fimilitcr & reliqua:, ut AR,per L,ter- 
minans RQ.vel DC:item DF pcrN, qu^mct.uu FH: 
&tandcm FV per O , qua: raenfurat altitudinem T V, vc 
HK omnesfciUcctincontinuarationefefquitertia. Factis 
ig.turVarallchsHt & K£ linea: F*,&pr*tereaNumem. 
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ut vides , fingulis fuis locis infcriptis ; habemus & heic pra?ter 
connexionem proportionis fefquitertias fupra demonftra- 
tam , etiam tria illa , quas ultimo Noem. pro veritate inventa: 
rationis x\ requirebantur ; Nam & heic continua proportio 
fefquitertia fervata, &auctaeft. Secundo Symmetria quo- 
que inter fec~tiones & Catallela corniculata ubique convinci- 
tur , aut in ipfis numeris utrinque quadratis, aut iurdi-Sym- 
metris [ut heic ita vocare liceat] velut 3 Corn.& (,\ fecLmul- 
tiplicati,dantvcros numeros^; Etfic decaeteris. Tcrtio 
redire quoque numeros pro fcdionibus ordine infcriptis ma- 
nifeftum eft. 

Conclujio Demonjirationis pojierioris. 

Quocirca nonalia ratio dari poteft inter fec~tionem hexa- 
goni & corniculatum eidem proxime fubfcriptum , quam 2- 
Quaj erat propofita. * * 

C O R O L L. 

I Ex Diagoniorum infcriptione cernitur , queinadmodum 
rectangulum aliquod divifum ratione fefquitertia , ut rectan- 
gulum FO_divifumin 3 ,4, f i Complementum exhibeat 
M Q 4, nempe tertiam partem dei2 fcdionis M y , qux 
cft Corniculatum gradu inferius. Sic corniculatum DLf- 
tertiaparseftfectionis fuprenue L^&c. Ergo & cornicu- 
latusn FM + quartaparseftejufdemfeaionis LS16. 

I I Data: pro fe&ione hexagoni lineas cujufcunque pars 
tertia, cntut 3 adillam , fic 4 ald corniculatum refpondens. 
Vnde ahas adfumptas ratioucs mter fectionem & Cornicula- 
tum corngcrc atque ad veras reducerc convenit: ut detur vel 
fupponatur talisratioz^ hacrefoluta fiunt 3 pro cornicul. 
& 7 pro iedionej hxc mox falfitatis argnitur, fiquidem 3 & 7 
non funt Symmctri, ut tactus ipforum 2 1 oltcndit. Ad veram 

autem 
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autem rationcm hoc modo reducatur 7 id eft pars tertia fe<3:. 
ut enim 3 ad 7 , fic 4 ad 37 corniculatum refpondens. Nam 
& heic 37 & *7 , Symmetri,& in ratione 2;- reperiuntur. Rur- 
fiis fit data ratio 2 7 . Ergo refoluta ut y corn. ad 1 1 fe&io- 
nem. Sed neque tixc vera eft , quod examen arguit. Nam 
ut 3 ad 7 , fic 4 ad 4)- corn. verum. Vt autem r & 1 1 non funt 
Symmetri , fic 47 '& n numeri funt commenfurabiles. Mul- 
tiplicati enim dant v/^id eft 7 , & fimul funt in ratioue ad in- 
▼icem 2^ 

Conftitutio Pcriplxru Circuli ex pr*mijsis. 
Fiat triangulum xquilaterumhexagonicum ut prius A B C, 
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fcu ambitum continuetur; utperiphcriafuper A Centrofit 
DEH, fiatque infuper Diameter K H. Deinde ut fupra, 
infcribatur fubtenfa DE, & ei rurfus infcribaturarcus 
Habemus igitur & heic Sedtionem hexagoni D E , inter duo 
corniculata BCED, & DEGF, quae adinvicem fupe- 
rius funt demonftrata in ratione fefquitcrtia, hoc eft ut 4 ad 3. 
Pra:terea quoque nunc inventa eft Ratio fe&ionis hexagoni 
DE, ad corniculatum D E G F dupla fefquiquarta, feu 2^-, 
hoceft,velut2^-ad i,velut9ad4- Qusequiiem ratioquia 
in omnibus fedtionibus hexagonicis, & corniculatis ordinc 
continuatur, ut fupraoftenfum eft. Quapropter , nos hic nu- 
mcris in refoluta ratione 2- , hoc eft ut 4 ad 9 , utimur , qui- 
bus, ut decet , conjundxs, fumma fit , pro figura [ut nobis vo- 
catur] circulata , DKEGF 13, qua3 quidem quarta pars 
eftSe&oris hexagoni ADE, non minus atque trapezium 
B C D E quarta pars elt trianguli A B C. Quum enim latera 
B C & D E , quae homologa funt triangulorum A B C , & 
A D E fimilium , in ratione fuerint ad invicem duplicata 
/ i^-,feuut /4ad / 3 , fequitur di£ta triangula in eadem 
efle adinvicem ratione verorum numerorum 4 & 3 ; igitur 
triangulum A B C fuperat trigonum A D E , l 7 fui parte , in 
qua qupque, ut dixi, le&ores funt A D E, & A F G. Quum 
igiturfigura DKEFG fit 4 - pars fe&oris ADE,ifque|- cir- 
culi , fequitur quod di&a figura D K E F G fit totius circuli 
parsf^ Atinventaillafuit 13. Eftproindc fcdor ADE,^2, 
& totus circulus 312. Quod pro conftitutionepcriphcri^ cir- 
culi exinventa ratione 2^-inter fe&ioncm hexagoni& fub- 
je.dtum corniculatum , eaque in 4 & 9 refoluta , demonftrafle 
oportuit. Poteftautem circulusaugeri minuique pro allum- 
ptis fe&ione & corniculato , ut capite fcqucntc fumus uften- 
furi. Nunc ad promiflam rationcm iater Diametrum dati 
circuli , & hujus circumkrentiam properabimus , limiliter 
oftendendam. 

De 
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De hfpentione rationis Dfametri ad datam Circuli 
pmpheriam. 

Quemadmodum Sccliorem hexagoni ADE conftatcfle 
ta.prsterea quoque Corniculatum fuprafcriptum B C E K D 
fieri r-, fiquidcm ut fc habent 3 ad 4. Sic rurfus antca inven- 
tum corniculatum DE G F 4 , ad hoc BCEKD 57- 
Quod eft diftirentia inter Se<3orein A D E 72 , & tnangu- 
lum A B C , quare etiam diftcrentia intcr arcum D E & la- 
tuskxagoni circurofcripti BC, cprimaprop. Archimcdis 
de Circulo, item prop. r , cap. 2 Quadr. Circuli. Prouidc nu- 
meris ,2& t-fimul additis, conihtuitur BC latus s!t- Vt 
vero / 4 ad /3, fic yft fcu quadr. /-^ad DE, /246 
qui numerus mcnfurat circuli dati 3 1 2 radium A K. Ergo hu- 
jusduplum /98617 eft Diameter quajfita K H. Invcnitur 
quoqueDiametercirculiliacproportionejnamut B C latus 
hexagoni circumfcripti cft ad K H Diametrum , iic unitas 
ad /3. Quare multiplicato /22* pcr / 3 , prodit Diamctcr 

utprius / 9861 7. 

Atquiut hocloco, fbrtafle, deduobus impnmisadmo- 
ncam, qua; ambo in demonftrationem cadunt, oportunum 

fuerit. , . , 

I Tangentem hexagoni , 5c arcum fubfcnptum , ut hic la- 
tus B C , & arcus D E , Symmetros longirudine efle j nam 
B C n- & arcus DE ri, ambo funt numcri veri. At de- 
fcendeodo.quia DE tangenserat /2 4 6^,& arcusFG quia 
febabetadarcum DE 72, ut V4 atl V3 » exititaquc FG, 
etiam in numerum furdum V2028 , cui quoque D E JHp' T 
lougitudiDeSymmetcreft, utroque fcilicet numero per fur- 
dum ^adverequadratos revocabili. Quod certcheicde 
facili deroonftratum vides , in quo fere folo cap. tertiura 
Quadr. circuli coofumitur, nam id eft quod lineae redae cum 

circulari 
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circulari aequalitatem in natura conciliat. Sed de hifce ulte- 

rius fubfincm cap.-fequcntis adluri fumus. 

1 1 Alteirum eft, quod daco circulo, feu ipfius circumferen- 
tia [ut fcmpcr hac praxi] in numero vero , femper Diameter 
in uumerum furdum exit , qucmquoquc meniuratnum. /3, 
authuic Symmeter, haudieeusatquein Quadrato accidit,' 
quod datis coftis in veris nuineris , Diagonius exeat in furdos! 
f impcr numero <ji commenfurabilcs. Et , verfa vice , utro- 
bique. 

Porro , inventa femel , ut hcic , vera ra&ione Diametri ad 
fuam Perimetrum , poteft per eandem rationem , nonmcdo 
data Diametro , in numero vero , ut faepius requiritur , peri- 
pheria acquiri , & vice verfa; verum etiam circulus augeri mi- 
nuique pro imperata ratione , utid lib. fequ. commouius ex- 
emplis docebimus. Vnum hoc locoefto; fit Diameter cir- 
culi in vero numero 43 , erit peripheria y/i&zji. Etenim , ut 
V9861J- ad 312, fic43 ad ^182^2. Ratio autem perime- 
triadfuam Diamettum exhifce utrifquein r olutis numeris 

I 00000000000 •* 

In contra&ioribus vero quam proxime, velut in refolu- 
tione horum irrationalium reperies , ceu numeri v"-"f-. Sed 
devereinventa Diametri adfuam perimetrumrationeplura 
iufra cap. y. 

C A P. IV. 

De ulteriore Demonftratione Conjlitutionis periphcm c/r- 
culij iffc. etiam per alios modoscompendiofe. 

PRoportionem fefquitertiam initio in hexagono Circuli 
analytice , ac poftea Synthetice per iimiles omnes ejus fi- 
guras demonftratam, quomodocunque eandem ordine inver- 
tas , ftabilem tandem , & perpetuam ad rotundi feii Circuli 
dimenfioncm manere ulterius cap.hoc quarto palamfacie- 

mus, 
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mos, ubi primo demonftrative convincemus, tria [utfupernis 
coroll. 1 aflertum cft] corniculata , quamvis fedionem gradu 
fecundo fuprafcriptam ingrcdi , & fic duasfiguras diverlas 
ejufdem hexagoni refpedu, inter fe cfle a:quales , ut in ngura 
hexagoni fubjecta. 
Sit.ut in proximo hexa- 
gono Circulo adjundo 
triangulum aequilaterum 
ABC inventus au- 
tera Se&or ADE y2. 
Corniculatum autcm fu- 
perius B C E D y' r , cu- 
jus triplum i6i dico ilUid 
cootineri tam in trilineo, 
ADE , in medioloca- 
to , quam in Se&ione 
F G , fupra D E fedio- 

nem fecundogradu dtftante , videlicet poftquam tnangulo 
A D E infcripta: fuerint tres fe<3ioncs,quarum lingulx xqua- 
les funt D E , 9 part. Defcendant cnim ex apicibus A D E 
tres linex re&x normaliter in arcus oppofitos , lecantcs fe ra 
medio.nempeinpunao H. O uoniam igitur linea: DH & 
E H fimul fumptae aequales lunt lincac B C : H K. vero 
«qualis B D , vel C E ; Sc tandcm arcus DKE axraalis 
oppofito D E, erit proiude trilineum DHER aequale cor- 
niculato B C E D yf.fic ideo tria hujufmodi tnlinea.qua: ea- 
dem Demonftrationis vi reperiuntur in figura tnlinean m me- 
dio trianguli a:quiL ADE locata , aequalia leciioni hexa- 
goni FG, heici6partib. menfurata: , dum DE lectioelt 
9 P art. peromnia, ut fuperius cap. 3 iftafuot demonftrata. 
Idcircopro couftitutione Scdoris ADE, lcuarcus DE, 
denuo ad hanc hypothefm exigenda , quando tnlmeo ifti 
ADE 16 adduntur quatuor «quales feCtiones , quarurn 

D DE 
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DE eft 9 , rurfus exfurgit SecStor nominatus hexagoni 
ADE, 5 2. 

Idem admodum compcndiofe & evidenter in quadrato 
cap. i hujus inferto , & ad proportionem fefquitertiam dif- 
tributo, cernitur. Quod proinde huc revocetur. 

Illud quia ortum ducit 
A 4 c 5 g exlatere ABin4&3, 

ut vides , tributo , qui 
numeri funt in ratione 
fefquitertia , ergo plana 
infcripta in proportio- 
ne continua fefquitertia 
\\ funt , adeo ut quando 
F H ponitur 9,erit com- 
3 plementum EI i2,&al- 
terum quadratum cir- 
ca Diametrum D C 16, 
J Sedtiones hexagoni fu- 
pra cap. 3 pofitas pror- 
fus reprafentantia. Quin etiam pro imperata fuppofitione 
F H , vel D C , pcripherise circulorum in eadem proportio- 
neinde inreliquisfubfecuturaminuuntur ,&augentur. Sunt 
enim plana heic circa Diametrum A G menfores Sedtoris 
hexagoni circuli , dum F H fe&ionem DE,DC verotri- 
lineum in medio H figura? antecedentis in debita proportio- 
ne identidem referat, dum illa quater huic, ut fupra, addatur. 
Conftituto autem Sedtore hexagoni figurse anteced. A D E, 
non multum pro Diamctro circuli elt laborandum. Nam 
ablata fe&ione D E , de Se&ore A D E , remanet triangu- 
Iumaequilat. A D E, cujus unurn latus ut AD radiuseftSe- 
dtoris A D E , adcoquc circuh totius continuandi : hocau- 
tem latus A D (e habct ad didtumtriangulum, feuejusDia- 
metrum ut 4 ad V 3. 

Exemplum 
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Exemphiminnumerisufitatis.ubifedtio DEeftg. Hax 
namque quater addita figurae inmedio i6fummarafacit 
videlicettoriusSedoris ADE meufuram. Rurfus a Secto- 
reifto ADE ji fublata unafedione, ut DE 9 , remanct 
triangulum A D E 43 part. ut autem v^ad 1/4, fic 43 ieu 
V 1849 ad /246 y- radmm SeCtoris ADE.ut fupenusi Hu- 
jus autem numerus duplus, feu per ^4 multiphcatus, dat intc- 

gram Diametrum /9861^ vide u, P ra ca P- 3- 

Aliud Exemplum hujus praxe«s, fit, uti6 ad9,nc 12 
ad 6 X - : hic poftremus terminus.quia Scdio hexagoni tit, cjus 
quadruplum2 7 additumi2, conltituit fummam 39. Aqua 
rurfus demptauna Sedione^^, rema-iet pro tnangulo leu 
Diametriejusmenlbre 32^-.inquadr. vcro hinc.ut V3 
ad ^.fic il —7 ad radium hujus circuli V1386; . duphcatum 
✓ r?47 , quieft Diameter quadita. Vel , pro Diametro tota 
compendiofe habenda , ut v 3 ad >l 1 6 , fic triangulura A D E 
32-, hoc eft , ut antea in quadr. , ad V r y 47 >P fara Diame- 
trum , cujus circulus , feu cujus circumferentia eft 234 : Toc 
enim numeri oriuntur producto arcu Sedoris hexagoni antea 
conftituti 39innum. 6. Refolutio itaque totiushujusargu- 
menri Cyclometrici originem ducit cx numeris 4 & 3 , ho- 
rumque quadratis ✓ 16 & ^9, utinquadrato proximoan- 
teced. eft manifeftifTimum , & in hifce exemplis quodammo- 
do declaratum. Adqusob datam proportionem feu potius 
rationem inter 16 & 9 numeros , qui circa Diametrum A G, 
infinita alia poflunt excogitari ad Circulos cum fuis Diame- 
tris five augendos, five minuendos. 

Quinetiam ex tranfa&ione in eodem quadrato , alia pro- 
ducuntur analyfin hujus argumenti refpicientia; ut fi medium 
eiufdem, quodcunque fuent , ut hic eft 12 , dividatur per 3, 
quotus erit corniculatum 4 , cujus Sedio eft 9 ; divifo autcm 
fupremo termino 00 eriam per 3 , oritur corniculatum Q$ 
corniculato (£> fuperius proxime. Item additis majore & 

D 2 medio 
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medio terminis , ut 16 & 12 , conftituitur inde femilunula tri- 
goni 28 j Sed differentia inter primum terrainum 9 &c me- 
dium 12 , quas eft 3 medio addita , efficit femilunulam hexa- 
goni 1 Summa harnm (emilunularum arqualis eft triangulo 
ADE 43; Differentia veroi3 parsquarra Se&oris hexa- 
goni, & £ totius circuli , vclutlib. 2 hujus , oblata commodi- 
tate, ulterius demonftrabitur. 

PorroinDifput. Cyclometrica dc Myfteriis Numerorum 
6, 7, 8, lunula; lefe ofterunt , tam in iplis numeris , quam ipfo- 
rum quadratis, hismodisj primoinipfis numeris: Adde6 
& 7 ,Summa erit 13 , differentia Lunularum trigoni & hexa- 
goni , quaj eft ~ pars circuli , ad quem Lunuhe iftaj pertinent. 
Deinde adde 7 & 8 , fumma fit 1 j- Lunula hexagoni : Tertio 
adde 1 j & 13 , exfurgitinde Lunula trigoni 28. Quarto adde 
28 &iy, fit fumma Lunularum 43, jequalis lateri trianguli 
arquil. Circulo infcripti. 

Secundo in ipfis quadratis Numerorum 6,7,8. Nam quadr. 
de 6 eft 36, quadratus vero de 7 eft 49; quorum Quadr. diffe- 
rentia 13 differentia eftLun. ut prius. Deinde quadr.de 8 
eft 64, differt a 49 per 1 j- , quai eft menfura Lunula; hexagoni. 
Cartera utprius. 

Denique in alia Difputatione Cyclomet. idem oftendi, 
fieri poffe in propor. tripla & fexdupla , ut & Sedor & trian- 
gulum exadle iude proveniant, velut : 

4 12 36) f^Sedorhexaeoni. 

> Summa «( 0 
1 6 3 6 j [43 trianguliazquil. infcriptum. 

Et fic in Exemplis aliis omnibus , manentibus proportio- 
mbusSc numeris variatis. Dum enim primus terminus pro- 
port. triplje utcunquc pofita: dividatur per 4 , fecundus per 2, 
ultimo utrobique mauente, fit e tripla, proportio fexdupla, ut 
hcic vidcs. 

Qyas 
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Quas proportiones omnes folutioni hujusfamofi Cyclo- 
metrici Problematis varic accommodandas , fons verx Cy- 
clom. 6 proportione fefquitertia luculenter per Naturam , 
vclut rivulos eftundit. 

Vt nihil dicam de ^F.quatione Algebr. pro lunula trigonica 
& triangulo infcripto sequil. &c. (ub finem Cyclom. Ham- 
burg. pariter & Quadr. Circuli , triplici demonftratione , pcr 
numeros inventa j qua: quidcm vel una ac fola Epichciremati 
tali fufticeret. 

Carterum furte prxftat , ulterius quam fub finem cap. prae- 
ced. deraonftrare, quemadmodum linea Circularis cum redta 
arquationera fubcat. Quandoquidem ex eadem praxi perci- 
pitur , quomodo data alterutra , Circuli mcniura denuo per- 
6cictur. Quare reducatur huc ufitata hexagoni figura , per 
quam ^mSn^ hujus commode abfolvitur. 



PROPOSITIO. 



ht omni Cinuli bexagono, 
latus circumjaipti ^velut 
tangem y fe babet ad pro- 
ximum injcriptum ar- 
cum in integris numeris , 
itf 43 ad 39 , bocejl in 



rationeif 9 . 




Hanc autem rationem in- 
ter tangentem & fubfcri- 

ptum arcum hexagoni, fi placet, ordine demonftrandam con- 
tinuabimus , £ fuperioribus emanantem. 

Primo igitur quia BC tangens, & arcus DE, oftenii 

funt fuperius ad iuvicem cffe ut tfr ad f 2 - Qll od 

r d 3 dico 
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dico ac fi 43 ad 39. Nam utroque nuraero per 3 mulfiiplica- 
to, feu ad integros refoluto, erunt , illic 172, hic 1 y6. Quibus 
fingulis per communem Diviforem maximum 4 divifis , re- 
linquuntur quoti 43 & 39 in numeris integris , ut eft propo- 
fitum. Deindepro tangente DE, cum fuo arcu lubfcripto 
F N G , quia eft ut >J 4 ad ^ 3 , fic tangens B C , ad tan- 
gcntem D E, hoceft^nfad ^246^; & fic arcus DME 5-2, 
ad arcum F N G <J 2028 , velut hax fupra cap. 3 in iifdem 
numeris demonftrara iunt. Vt vero ad Symmetros leu vere 
quadratos revocentur , uterque v ' 2465-- & / 2028 per sj 3 
multiplicetur , & fit illic >J 7396, cujus radix eft 86 - y hic vcro 
/6084, cujus radix 78. Sunt igitur 86 & 78 in minimis nume- 
ris integris 43 & 39. Tertio pro tangente FG , & arcu 
HOI, quiaeft , ut ^4 ad v/3 , fic ^2461^- ad ^1849 , cujus 
radix quadr. 43;itemut y^ad ^3 , fic V2028 ad sji^i cujus 
radix 39. Velhocmodo, per numeros veros , inhoccafu, 
ut 4 ad 3 s fic B C 57 3 L ad F G 43 5 ft: iic D M E arcus 52 
ad arcum H O I 39. 

Denique pro tangente H 1 , 8r arcu K P L , quia ut ^4 
ad y/ 3 ; fic FG 43 ad HI v/1386^ , & fic HOI arcus 39 
adarcum KPL v'1140^- , qui & ipfi numeri Symmetri funt. 
Nam multiplicato v^erit verus quadratus y/ '-^ 4 -, 

cujusradix 4~. Similiter 1 140^ per ✓ 3>erunt >J 13689 , cujus 
radixeft-f , funtautem 129 & 117 [remoto utrohique pari 
nominatore] inter fe, ut 43 ad 39, fic in tota hac ferie tangens 
& arcus hexagoni fubje&us , perpctuo funt in ratione ad in- 
vicem i± , \dut43 ad 39 : Quod erat oftendeudum. 
Atqui hinc duo corollaria emanant. 
I Quod alibi demonftratum eft , ncmpe tangens hexagoni, 
& arcus fubfcriptus proximus perpetuo (unt inrer le longitudi- 
ne Symmetri. Vnde facile colligitur dari fcilicet in Natura li- 
neam re&am circulari xqualem, & vice vcrfa. Siquidem dif- 
fercntW hic inter 43 & 39,nempc 4,quoque eft verus numerus. 

II Dato 
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1 1 Dato vel laterc circumfcripto hexagoni , vel arcu fub- 
fcripto , & nunc cognita iplorum inter fe ratione : datur 
nonfolum circuluscum fua periphcria ; fed ctiam cjusDia- 
racter. Vt fit in proximo hexagono B C 1 , erit arcus D F 
Nam ut 43 ad 39 , fic 1 ad g , quo numero pcr 6 iuultiplicato, 
ccnficitur totus circuhis feu 5^. 

Porro , quia latus hexagoni circumfcripti fc habct ad Dia- 
inctrum,ut 1 ad v'3,vclut lupra cft oftcnlum i crit igitur Dia- 
meur circuli >J 3, cujus periphcria eft y\ In reloluto au- 
tem ~ , quando nominator 43 quadratur, fit / 1 849 , quo nu- 
mero mu.tiplicato in v '3> exitDiametcr /flfj refpondcns 
Circuli penpherix 234, 

C A P. V. 

Dc coUationt inlpentx rationis Diametri adfuam peripberiam 
cum Arcbimedxa, item de cujuftis Jeclionis bujuj- 
modi peripbcru injufjicientia. 

COIIatio invcntae fuperius Rationis Diametri ad fuam pc- 
riphenam cum Archiineda:a non ideo heic inftituitur, ut 
noftram in dubium vocemus ; fed potius, ut omnibus conftct, 
ncminem, qui in hoc argumcnto fudarat, hadtcnus invcntura 
fuifle , qui quafi mcdio intcr terrainos Archimcdxos di&ara 
rationem fifteret , live hypothefi , five nuraeris ufus. Neque 
cnim limites Archimedis ponimus heic 3~& s~ in paucos 
proximc numeros , ex ipfius Epilogilmis extra intraque circu- 
ium , contradtos ; fed eofdemexquifite retinemus, quos 
prop. 3de Circulonobis reliquerat, pcripheria in96 p.tri- 
buta, nempc extra Circulum , invcnta Archimedi ratiocft 
Diaraetri ad perimetrura, quae eft numeri , 4673)- ad nu- 
merum 14688. Vudepofita Diamctro ioocooco,fitperiphe- 
ria 31428265*. 

Similitcr 
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Similitcr fadtaintra circulum operatione emergit Archi- 
medi hinc ratio Diametri ad pcrimetrum , qua: cft numeri 
2oi7 4 -ad 6336, calculo&heic ab aliis artificibus diligenter 
repctito. Sedpofita Diametro inhoccafu 10000000, erit 
penphcria 31409095. Quumautem pcripheria Archimedsea 
utrinque ad mcdium reducatur , fit ea 31418680 ; noftra vero 
fubfincm cap. 3 invcntaeft 314185-96. 

Pruinde differentia faltem eft 00000048 , qua noftra raedia 
Archimcda:a minor rcperirur, mancntc utrobique Diametro 
10000000. Atquihanc diffcrentiolam inter rationem Archi- 
mcdaeam limitatam, noftramque Diametri ad circuli pcrime- 
trum , libenter Mathematicis dijudicandam relinquo , dum 
noftram e pramtfla , a Natura , proportione erutam , non 
etiam nifipotentia rationalem , fuperius cap. 3, inveritate, 
dcprehenderint. Sed quid Ludolpho de QTdUn , Bclgii olim 
miraculo, eo quod iu numeris potentifllmus fuerat , licet nul- 
lus a hteris, reponamus? Dum cnim hic circumferentiam cir- 
CuU in polygonalaterum 107374, 82 4 ,id eft pene infinitorum, 
lecando , &Archimedem quodaramodoimitando, praxin 
fuam ad aloga ita in Iib. de Circulo Belgice edito expediit, ut 
fuppofita Diametro , 1 0000000000000000 peripheria ex po- 

lyg. pra:miffis diduceretur , ad < rextra 3I + T ^ 26 3T 8 9733- 

TVK untra 9*4*19*1 *S*VB** 

Ditterentia, utvidcs, tamvafti numcri, in folam umtatem 

excunte. Necdubium, quin juxta luara mcthodum , quan- 
tum potuit , calculi errorcm vitaverat. Nam & huic Clariffi- 
mi alu Mathematici, nimirum W. SncIIiusBelga , & H. Bris- 
gms Anglus , prajter alios , aftenfum fuum dcderunt , Circuli 
videhcct fatum fub aliam mcnfuram nunquam in vcritate ma- 
jore cafurum arbitrati , & proptcrea ambo me in hoc Cyclo- 
mctnco argumcnto indcrclfo laborantc m , litteris fuis , dum 
vixerunt , a propofito funt dehortati ; Sed fruftra , quum non 
mmus, quam Eutocius olim Epilogo fuo in Archimedem , 

certo 
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certo fcircm , nunquam hujufmodi Sc&ionis pragmatcia , ad 
Ludolphaeam prceciiionera io vcritatc pcrveniendum. 

Ccrtc caufa Ludolphaeae praeciiionis , non in vaftis illis 
numcris prsemiflis aflerenda eft , fcd potius in Dichoto- 
mia peripheriae circuli prope infinitorum,nimirum in uuraeris 
X073741824 polygonorumj Nam modo cadem fe&ione ulus 
fuiflet , & laltem Diametrum 100000 fuppofuiflet , fimiliter 
unitatis differentiam inter polygonum circurofcriptum & in- 
fcriptum reperiifler. Vide F. Vietam lib. 8 Refponf. cap. 1 j. 

Similc profe&o fccantibus iftis accidcre mihi vidctur , ac fi 
quis pcripheriam circuli Mechanicc filo aeneo formatam , Sc 
poftca inbilance adcertum pondus libratam, perdichoto- 
miam multoties fccaret , & inter fccandum dccidentes per 
limam rafuras deflucrc fincrct , tandemquc affirmarct fe cx 
minima reli&a particula in fuo pondcrc xftimata , juftura to- 
tius peripherix pondus Synthetice colligerc , ac rcltituere 
vclle. Scd ne fpiflum hoc fimile, minime tamen impcrtinens, 
quemquam offendat, nos Apologiaefcupleniorisrefponiio- 
nis loco , Exordium quoddam , quod Difputationi Cyclome- 
tricac hcic publ. oliffl pra:mifimus,fubjungemus, ut iequitur. 

Quumvera aliarum Artium principiacuriofeabinittocx- 
ponidebcant \ tum ve! maximc Artes in dcmonftratione fitar, 
qualis Arithmetica & Gcometria cft, atque hinc dedu&a Cy- 
clometria, ita verisfuis principiisinnitcntur , Schomogenca 
homogcneis confcrentur, ne in operationis progreflu, magni- 
tudines , quae natura fua exquifite non comparantur , in devia 
nos fuccetfivc abripiant. 

Oportct cnim Mathematicum • quatcnusMathematicus 
eft , Naturac quantitativx definiendae , & poftea corporibus, 
onde quantitatesabftraiaacfunt , ipforumque fuperficiebus, 
competenter rurfus accommodandx, miniftrum ie prasbere. 

Ergo quod talisNatura non pcrmittit,Mathcmaticusinten- 
tatum relinquct , nifi fortc 7» iyyh , ut Eutocius loquitur, 

E ubi 
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ubi tamennihil perfe&uin &abfoIutum cognofcere datur, 
menfuris, quibus quantitates metimur , inter fe naturaliter 
diflidentibus; fiquidem ab hifce inter fe mi(cendis,ipfe Eucli- 
des Mathcmaticorum parcns ubiquc immuncm fe fervabat ; 
qu^e quoque caufa fuerat , cur nobis hbrum dccimum de ma- 
gnitudinibus irrationalibus tam prolixe ad imitationem Py- 
thagoras reliquerat. 

Hanc vero ^WJ/^pcr Cyclometriam ficubi unquam 
vere in lucem producendam , non folum ipfa ratio j fed ctiam 
Authoritas prseftantium Geometrarum nos prasmonuerunt, 
ut eft illuftrisFrancifci Vietas Fontenseenfis Mathematici no- 
ftro feculo nulli fecundi , tum alibi in Archimedis imperfe- 
dtam Cyclometriam , tum fub initium fupplementi Geome- 
wtriae hisverbis : Magnitudo tum demum data intelligitur , 
*>fecundum analytica principia , quum ita exhibetur re,ut 
» quemadmodum inter homogeneas fit afte&a , innotefcat. 
» Idcirco idem Vieta lib. 8 Refponforum cap. i y \ Nec Ar- 
^ chimedisQuadratura^circtili Inventionem j necNicomedis 
»ivTiyjcv efte cenfuit. 

Porro C. Dibuadius M. S. in Cyclometriam Philippi Lanf- 
bergii idem ingenue confcflus eft,& quidem fpecialius de Ca- 
nonis Trigonometrici infufficientia in argumento Cyclome- 
m trico rite tracStando his verbit : Problemata, qua: Geometri- 
»cam certitudinem & fadtionem requirunt , ex propriis & ge- 
»nuinis Iocis folvidebent; non ex peregrinis fontibus: Plana 
» fcilicet ex p!anis,folida cx folidis. Aftronomica quarfita re&e 
»magnam partemper magnum Canonem expediuntur: Sed 
»genuinum Geomctrice rroblcma cjusope abfolvere vclle ri- 
*>diculumeft, & non fcrcndum : Vtenim fingulain rerumna- 
» tura ex fuis fibi appropriatis Principiis conftant , lta in eadem 
»refblvi debenr^ vel Syntheticc ex propriis componi. Mere au- 
» tem Geometricum Problcma & J$MAdrAtura Circuli, dotari ita- 
»que ha:c filia fuis genuinis dcbet opibus , fi commode & ara- 

bitione 
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bitione procorum fit clocanda. Numei i , qui cx Canone Si-<< 
nuum inducuntur, quem 7» Xyyupt cxhibcant, & non fint exa- cf 
cti J atcntcs errores ingercre poflunt, utpote mutili pcrpetuoj c < 
Quod nemo ignorat, qui itru&uram Canonum expendit, vel« 
ei rei perficiendae manum adhibuit : Ncc iis unquam Commen-« 
furubtle Sc Incommcnfurabtle deprehcudi potcft ; Quodtaracn" 
fummopere neceflarium elt pcrfcnfilTe , priufquam habitu-" 
dines affingemus magnitudinibus , quas nulla ratione inter fe « 
ad defideratam confpirarc proportioncm inrerum Natura< c 
volunt i Sed qui oriuntur cx rei Natura & Geometricis aft'c- cc 
(Stionibus Numeri, ncutiquara crrant, fallunt ac decipiunt. cc 

Quin & idem Dibuadius defc&um Canonis Sinuum in fua 
Geometria Numerali pag. 38 , una cum multis aliis his verbis 
ootat: Do&iflimus [Clavius infine Comra. ad lib6 Eucli- Cc 
dis] & alius eum fecutus , Canonis Sinuum fubfidio propor-" 
tionem Archimcdsea accuratiorcm inquifiverunt ; fcd hoc" 
incertum eft perarque iucertum dcmonftrare , & ignotum" 
per ignotum declarare, talclque conatus cum partium Cano- cc 
nis Defe&u intcrcidunt. ' 1 

Haec illc. 

Amplius fi rationi locum dcmus , & in caufas hujus dcfc- 
dioms Canonis Trigonometriae paulo accuratius iutuearaur, 
trcs illiusinvenimus fatis in numeris praegnantes , quarum 

Prima eft, quod Operatio pro Canonis iftius Syntaxi in fo- 
lis lineis redis contingat, exquibus tandemlinese Circularis 
menfura illis,qui Cyclometriam Canoni accomraodaut,qux- 
ritur : Quod violentum eft , & Naturre contrarium. Quam- 
vis enim linea curva feu circularis , re£te poflit cfle aequalis 
[velcontra, re&ain Natura peripberiae circuli arqualis , ut 
Eutocius Corom. in Archimedem conteftatur , ] & ldeo Cir- 
culus ipfe xqualis re&ilineo dari , ut in progreflu oftenditur : 
tamcn Circularis linea nunquam 6 re<2is componi poterit, nifi 
hx prius in nun&a tranfiverint, quod fieri nullo raodo potefti 

r 1 E 2 ' Siqui- 
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Siquidem omnislineain infinitum eftfecabilis; undenemo 
mirari dcbet genuinam menfuram Circuli ampliorem paulo 
ca cfle , qiias c redis lincisccu latcribus polygonorum adfcri- 
ptorum conficitur. Cui rei Archimedes olim tacitum con- 
lenfnm attribuiile videtur , ponendo rationem peripheria; ad 
diametrum circuli ? T aliquanto fcilicct majoremea, quam 
Se&ionis praxis ipli cft largita. Vide 2 & 3 prop. Atch. de 
Circulo. Cuiquoque aequalis eft illa Euchdaraapud Hero- 
nem. Vide RR.Hl.2I1b. 19. 

Secunda caufa defe&us Canonis eft afymmetria longitu- 
dinis perimetri Circuli cum Diametro , rata fatis ac vera, 
qua; facit , ut dum operatio in irrationalibus fufcipiatur , id- 
que per fa^pius iteratam radicum extradionem , tunc plurimi 
Numeri quavis operationis vicc excluduntur , quos radices 
veris proxima: non exhauriunt. Quando igitur didse radices 
de novo per radium Circuli ad plurimas fiphras extenfum 
juxta praxepti exigentiam multiplicantur , quis ignorare de- 
bet, infenfibilem radicisita in irratioualibus quxfitae defc- 
<2um, vel faltem in numero ejus finali, toties tunc augeri,quo- 
tics unitas in radio ifto prolixiore reperitur ? 

Tertia denique hujus defe&us caufa eft difproportio Sinus 
redi acverfifub initium Quadrantis , ubi faltem per Cano- 
nem peripheria; Circuli menfura ftatuitur. Qyi quidemeo 
major eft, quo vel qimis alia Seclio iteratior fuerir- 

Quod nec Ioh. Regiomontanum, nec Ioachimum Rheticum' 
nec denique Valentinum Othonem lib. 3 , probl. 4 Oper' 
Palat. latuifle conftat ; Quodque ccrte Archimedi prajcogni- 
tumfuit, Circulum ad pluresquam 9 6a;qualespartes,profua 
Cyclometria, haud follicitanti. 

Quoniam veronullumprorfusdifcrimenagnofcimusintcr 
fabncam Canonis Trigonometria; , & Cyclometriam , fcili- 
cet e tahbus Se&ionibus conficiendam , proinde fi quifquam 
prefumat , veram Circuli peripheriam ,eam efle , qua; inter 

polygo- 
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polygonum infcriptura & circumfcriptum d talibusnumcris 
utrinque confe&a cenfebitur , hicparum profedto attendit, 
minimum crrorem feu defe&um , qui ex hifce prxmiflis cau- 
fis penes latus minutiffimum polygoni fic invcntum , ncceffa- 
rio refidcat , toties in peripheria hinc fobricanda itcrari , quo- 
ties unitas in Numero larerum omnium polygoni iftius con- 
tinetur. 

Hifce debite confideratis, quum pro certo habeamus, nec 
Archimedem olim, ncc quenquara alium , utut fedJionis praxi 
fines Archimcdaros plurimum cgrefTum , veram Cyclome- 
triam in Numeristrrattonalibus unquam venari potuille , vel 
lineam re&am peripheria: Circuli a:qualem : Quod etiam 
Eutocius in fuo Epilogo Comm. in Arch. de Circ. aperte fin 
tctar ; Equidera qua: ante plurcs annos in hoc nobiliflimo ar- 
gumento , re&e aliquando intra Syrametra claudcndo , ac 
conficiendo , affiduis curis meditatus fum , non vereor nunc 
publ. cenfurae exponere : Nec jure vereri me oportet , poft- 
quam viam infolitam perNaturam ingreflus, carequifita, 
eamquc fimul Mcthodum fatis efTem edo&us , quse Epichci- 
rcmati huic fublimi quidem, &c juxta plurimorum opinicncm 
invetcratam , tnventu impoffibili , cxtcrum in Natura ipfa 
omnium facillimo , finem aliquando imponerent. 

Haec ha&enus, quae fi Ledtor Benevolus,ac vcritatis amans 
diligenter trutinaverit , iifque ea adjunxerit , quas Cyclome- 
trixHamburg. fubjun&a funt , videlicetde CanonisTrigo- 
nometrix fabrica, ejufque fubinitiura & fincm in Numeris 
reftitutionc [quae tamcn abfque fenfibili errore in analy fi tri- 
an^ulorum accedit] non dubito, quin hanc Se&ionis periphe- 
rix Circuli pragmateiara , fcilicet ad cundcra tam perfedte 
mcniurandum , haut amplius probabit. 



L I B E R 
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LIBER SECVNDVS 

De Geodxfia Rotundi Plani , in lineis, & planis , va- 
rie intcr /e arquandis , augendis , minuendis, 
tranfmutandis , & menfurandis. 

C A P. I 

De Enunciatis quibufdam y plurimum a fuperioribus defumptis y 
iff analyf fequentium injenoientibus. 

I Imiles figune funt in duplicata ratione laterum ho- 

mologorum. 

1 1 Inter duo polygona aqualium laterum circulo 
circumfcripta , & inlcripta , medium proportionale 
eft infcriptum duplicatorum laterum. 

III In regula proport. trium terminorum; fi primus fuerit 
quadratus Numerus, tertiusquoque quadratus erit velhi 
Symmetri, & medius quadratus. 

I V In regula proportionis quatuor terminorum $ fi duo 
quivis termini Symmetri fuerint, & reliqui duoSymmetri 
erunt. 

V Si Circulofigura qua;vis circumfcribatur , eriteadem 
ratio peripheria: circuliadfummam laterum figurae circum- 
fcriptse , qux eft areae circuli ad figuram circumfcriptam s & 
contra, pr. y, cap. 2 Qiiadr. Circuli. 

V I Omnis trianguli a:quilateri latus, ceu tangens, $c arcus 
infcriptus , funt inter fe Symmetra 5 fcilicet aut ambo in veris 
numeris , aut furdis longitudine Symmetris. cap. 4, lib. 1 hu- 
jus, item pr. 2, 4 & 9, cap. 3 , Quadr. Circuli. 

V 1 1 Partes circulo adlcriptae nobis menfurantur , non 
hcic cum vulgo Geometrarum in Quadratulis j Sed iis parti- 

bus, 
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bus, quibuscirculipcripheria cequalitcr dividitur. F.xcmpli 
gratfa: Sedlor circuli quod nobis fupcrius fuit f 2 p. idcm in 
«juadratis fit 1290— quam proxime, refoluto fcilicet radio 
^246^ & in dimidium 5*2 , hoc eft 26 multiplicato. Aliud 
Exemplum 1 abesinfra cap. 6. 

V 1 1 1 Dumctcr circuli longitudinc incommcnfurabilis 
eft ejuldcm Circuli pcripherix , ut lupra cap. 3 hujus elt dc- 
monftratuiru 

IX Si Diamctcr circuli triplctur, fa&userit Dodecago- 
num Circulo cidcm infcriptum , ut poftea , cap. j- hujus , Lx- 
emplo patcbit. 

X Eadcm Diamctcr C irculi quadruplicata , gignit qua- 
dratum Circulo ciicumlcriptum. 

XI Quadratum circumlcriptum circulo du&um in Do- 
decagonum cidcm inlcriptum , potcft hexngonura circulo 
circumfcriptum. Idcm oritur cx multiplicatione Diamctri in 
numerum >! 12. 

X 1 1 Latus hcxagoni circumfcripti eft ad Circuli Diame- 
trumut 1 ad /3. 

XIII Si Diamcter Circuli mulriplicetur in numerum 
/9r£> producitur ejus peripheria,fccus quam Indi, qui £ falfa 
fua hypothcli , perimctrum Circuliad iuam Diametrumra- 
tionem habere voluerunt , qux eft / 10 ad / 1 feu / ?• v >de 
Iofephum Scaligcrumpag. 38 Cycl. 

XIV Hexagonum circurafcriptum ad Circulum , & cjus 
peripheria ad Circuli peripheriam eft ut 43 ad 39. Infcnptum 
vero hexagonum ad Circulum eft ut 43 ad 52. 

Notatu autem hoc locodignum puto , quod illuftris Ha- 
drianus Romanus in Apologia pro Archimcde adverfus Iofe- 
phum Scaligerum prop. 4,pag. 111 , ex ipfo Archimede 
ofteoderat ; Circulumad hcxangulum infcnptum , rationem 
habere minorem , quam 1144 a^94P S,cr S° huicunitas 
adiiciatur , ut fiat 94 6 > «dcm fit in minimis numens ya 

3 ad43 
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ad43ex invento noftro , & ratkxquoque minuitur, utvult 
autor. 

X V Lunulam trigoni & hexagoni menfurat fimul latus 
trianguli sequilateri circuloinfcripti } Differentiam veroea- 
rundem pars circuli feu ejus circumfereutia Vide cap. 4, 
hb. hujus. 

C A P. II. 

Tt lincis rcclis Circulo adjcriptis , tf Pcripberu ejm Sym- 
mctrisy ipfarumque cumperipberia Circulijubdutlaratio- 
tie> unde abjoluta line* rctl* & Circularis Aqualitat in Na- 
tura ejfe cognojcitur. 

AArchimedem pariter & Eutocium lineam re&am in Na- 
tura peripheriae Circuli xqualem non fruftra fuppofuifle 
hoc cap. e lib. 1 hujus , cum B.D. adhuc pluribus oftende- 
mus, utquoquein fequentium fubfidiumac majoremillu- 
ftrationem veniant , quas ab lllis, ipfarumque determinatis ra- 
tionibus eliciuntur. Quo vero oculis melius percipiautur, fe- 
quentem figuram ipfis paravimus. Circulo G H I fuper cen- 
tro A , & Diametro B C , circumfcribantur , primo trian- 
gulum aequilaterum D E F. Deinde hexagonum K LMN 
OP. Dudis autem a Centro A, lincisrectis A K , & A L, 
in terminos lateris hexagoni circumfcripti , fecantibus circu- 
lum , feu hujus peripheriam in Q & R. Quoniam igitur ar- 
cus Q R , ex cap. 3 & 4, Iib. % hujus, eft ^2 p. dum K L fue- 
r,t Slj 1 SymmetriE proindc ha: linex funt , & ipfarum ra- 
tiori. Quae quoque eft totius peripheriae Circuliad fum- 
mam laterum didi hexagoni circumfcripti. Plura extant 
cap. 4 , ltb. 1. Porro quia latus trianguli arquilateri circum- 
lcripti DE, triplaeft K L 51 ' 7 , proindc DE efti 7 2,Cir- 
cuh autem periphcria 3 12 p. dum arcus QR S z fexies adfu- 

mitur. 



Geod.<fuRotundiinVUm , Lib. II. 41 
mitur. Habebunt igitur fe peripheri* Circuli.nempe 312 ad 
D E 172 , in ratione 1 1 . Amplius quoniam latus triauguli iu- 




fcriptisquil. BI. dimidium eft lateris circumicr.pt. DE. 
«Sare hujus cum peripheria ratio eft fi , qux eadem eft 
fammx lunularum trigoni & hexagom cum Circulo , leu 
pfiTperipheria. Quarum d.ffercnnaeft^parsarcul., aut 
h P u u ^eripherix 5 Lu7n.la autem trigoni fcmper fe habet ad 
I unulam Uagoni , ut 28 ad 1 y in integm Numcr.s , hoc eft 
t^onc ' Has equidem rationes redarum l.ncarum, qus 
Z^hcL Symmetri fuere , item Lunularum cum C.rculo, 
S^dcoaducere video, ut fuppof.to uno , .n quocun- 
q u Tl.oNumero feu magnitudine pnmum C.rcuh compc- 
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tens peripheria, deinde ejus diametcr in Numeris difpalefcat. 
Exempli gratia: Supponatur DE latus trianguli sequilateri 
circumfcripti 9p. Vnde tam periphcria circuli, quamDia- 
meterqu^rantur; igiturratio i^refoluta numeros ftatuit 78 
& 43 , qui funt peripheriae Circuli cum Iatere trigoni asquil. 
circumfcripti - y Ergo proportio , inverfo termino , ita ftatuit 
43—7 8 — 9C l6 H c * rcu ^ periphcria, cujusDiameteritafacilc .* 
invenitur: Etenirp, ut 1 ad /3,fic K L 3 , feu / 9 ad Diame- 
trum BC / 27. Etita inaliis. Vtefto lunula trigoni fup- 
pofita 7 p. quia eft ut 28 ad 7 , fic differentia 13 C37 > id eft £ 
circuli , & ideo tota peripheria 39. Vel plenius, ut 28 ad 7, fic 
15- ad 3^-Iun. hexag. differentia igitur inter lunulas 7& 3^-, 
eft 3^- id eft £ pars circuli, & ideo peripheria 39 ut prius : Sed 
fummalun. eft ioj-, eadem cum trianguli sequi!. circuIo39 
infcripti latere. Quodquiafe habetad Diametrum circuli 
ut / 3 ad 2 , feu / 4 , erit Diameter / 1 5-4^. Hsec paucula 
funt inter plurima , quse Symmetria lineae redtas & circularis 
in hac figura facile admittit. 

C A P. III. 

De lineis reftis circuh adferiptis , qiu quia peripheru longitu- 
dine Junt incommcnfurabiles , inutiles repcriuntur, 
ad exquifitam Circuli menfuram. 

QVoniam Diameter Circuli pcripheriae ejufdem potentia, 
& non ctiam longitudine , eft rationalis , proinde quia 
nulla abfoluta ^equatio ex iis redtis linds cum circulo , & ejus 
partibus, ficri poterit , quse immediate a Diametro irrationali 
defcendunt , igitur fruftra ha&cnus pro Circulo menfurando 
ab aliis funt adhibitae. Hx autem funt , quse circuli quadran- 
tem aut tangunt aut fubtcndunt , ut de infinitis aliis polygonis 
peripheriae incommcnfurabilibus hcic nihil dicam 5 fuflkit 

enim 



Gcod*fi<t Kotttndi in Phno , Lib. II. 45 
cnim in quovis prsecedentium triangulo aequilatero , XctGds # 
xu*Ao^iT?*«c %x** i fed&his alogis fequentem figuram adfi- 
gnamus. Reteuto circulo fuperiore, & ejus peripneria 3 1 2 p* 







y\" 


1 



item Diametro hujus / 9861)- e cap. 3, lib.i : eidem primum 
quadratum circumfcribatut BCED. Deinde infcribatur 
quadr. HFIG. Item o<2ogonum FKILGMHN, &c. 
Quia vero nullae hujus fchematis liucae re&ae longitudine 
rarionales fuerint peripheriae circuli , nullac proinde cjufdcm 
figurae in plano five extra five intra circulum , arcae circuli 
luntSymmetra:. Primoenim quoniam BC latus quadrati 
circumfcripti , Diametri / 9861I- menfuram obtinet , tan- 
gentis fcilicet arcom quadrantis NFK.eft irrationale longi- 
tudine toti circulo 3 1 2 , erit quoque ad quadrantcm lnijus 78 

F x afymme* 
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afymmetrum.Proinde ncque corniculatum BCKFN areas 
circuli Symmetrum eft , e pr. j- cap. 2 Quadr. Circuli. Idem 
de infcripto quadrato FI G H affirmandum ; nam F I di- 
midium cft Numeri quacirati , Diametri circuli H I , nempe 
V4930j.NecdeniqucIatus F K Odtogonii infcripti rationa- 
Ie, eftfit cnim illud cx quadratis A K v 246 $' T — A P y' 1 2 3 2]- , 
& quadr. FP ^ 1232^. At nec lunula quidem quadrantis 
G D H M area: circuli Symmetra eft : Siquidem ipfa a;qua- 
liseft triangulo axjuicruro HAG, ut poftea in refolutione 
figura; hujus patebit. Inhifce enimduobus capituhs faltem 
propofitum fuerat oftendere , quce rc&x liaex pariter & pla- 
na in duabus hifce figuris, peripherias circuli Symmetra, quse- 
que alymmetra forent. Nam ut in illis prascifa , fic in hifce 
nulla legitima iEquatio exfpectanda eft : interim tamen nunc 
data ratione Diametri Circuli ad fuam perimetrum , /Equa- 
tiones , etiam in alogis , fe fiftunt veritati proximas , ut infra 
Cap. y experiemur. 

C A P. IV. 

Derefohttione fgur.e Symmetu cap.ibujus, quoadGco'd<e- 
fiamplanorum rotundo ibidcm adfcriptorum ; Deque Lunu- 
larum trigoni & hexagoni magnitudine & differentia , in 
quibus quoqueplani rotundi menfura confflit. Exemplo 
denique , quo oflenditur Circuli -ven cum facris litteris in 
Numeris cotfvenientia. 

GEoda?fia rotundi in plano , ideo nec ab Archimede , nec 
ullo alio ha&enus in fuis particulis contentis , rite ad 
Numeroseruipotucrat, quianecinter peripheriam Circuli, 
lmeis rcdtis fupra oftenfis longitudine rationalem , & Diame- 
trumejus, iifdemre&is lougit. irrationalem difcernere da- 
tumfuerar. Rotundo autem plano , hoc eft , Circulo , varia 

adfcripta 
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adfcripta conrcnta, etfi fingula bafes multarum rerum folida- 
rum , feu corporum pro figurarum di&arum diverfitate , arti- 
ficiofe exftrucndorum , cfle poffint s tamen quia in Geodxfia 
plunmum, & interdum neccflarium ufum habcnt, proinde ad 
eandem merito appcllationcm fuam rcfcrunt ; Scd ad propo- 
fitum vcniamus. Schemate cap. 2 , heic repetito , & paulu- 
lum au&o. 

Rctenta intpgri Circulimenfura , proutfuprainventafiiit 
312 p. cujusquidcm ^parseft Circulatafigura VXZY 13, 
ut fuprainvcnta eft,compofita videlicet ex — 9 fe&ione V X, 
& 4 Corniculato infrafcripto VXZY. Hax fcqq. cli- 
cientur. 

I fJexagonum circumjcriptum. 

Quia K L Iinea inventa fuit ff^ , ea itaque fexies itcrata 
fitambitus hexagoni circumfcripti 344, fimulque hcxago- 
num ipfum ordinatum circumfcriptum K L M N O P. 



II CornicuLtumfuperitu. 

Ab hoc fubdudo circulo 3i2p.rcmanct differentia 32, 
quainfexfimiliter partestributa , reditNumerus ? T , difte- 
rentia intcrSe&oreni hexagoni 52, & hexagoni circumfcripti 
partem fextam. 

III Hexagonuminfcriptum. 

Quia autem triangulum aequil. AVX, proinfcripti he- 
xagonir partc habendum , fehabetad AKL, ut3ad4, 
hoc eft in rationc fubfefquitertia , erit illud 43 , 5c totum he- 
xagonum infcriptum 258. 



F 3 
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I V Triangulum *quiUircumfcrit>tum. 

Porro pro triangulo aequilatero circumfcripto D E F, quia 
DE tripla eft KL , ideft 172 p.hoc igitur Numero pro 




F 



laterum fumraa triplicato , exit triangulum circumfcriptum 

DEF yi6p. 

V Triangulum tquil.infcriptum. 

Cujus quartapars eft triaugulum asquilaterum infcriptum 
GHI 129 p. Et quia di&i trianguli sequil. infcripti latus 
H I 86 p. fuperans K L yfc parte fefquialtera , erunt ipfa 

triangula 
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triangula aequil. H I G , & K L A , in ratiouc ad invicem 2' r , 
hoceft ut^ad^. Etquia eadera ratio fuitSe&ionis hexa- 
goni V X ad Corniculatum infcriptum V X Z Y. Quocir- 
ca inverfa proportione , erunt di<5ta Se&io V X & Cornicu- 
latum ij/ £ /3 y inter fe sequalia. Qux nimirum convenicntia 
triangulorum , a?quilatcrorum re&ilincorum cum circulari- 
bus ad candcm rationem ftabiliendam in ipfa Natura nobis 
revelatur.Nampofito triangulo xquil.infcripto H G I 9, erit 
K A L vcl OFN 4 , id eft ratio Sedtionis hexagoni qua:- 
fita ad fubjedum Corniculatum. 

w 

V I Seclio Trigoni infcripti tquiUtcri. 

Amplius in prafinito Circulo 3 12 p. Se&io trigoni infcripti 
H VXI qua:ritur facilime hoc modo. Etenim fublato dc 
Circulo 312, triangulo arqiiil mfcripto, 129, refidui funt Nu- 
meri 183, quorum 7 nempe 6 1 eft di&a Se&io H V X I. 

Lubetadhucxqualiratem trilinei BQ.H,& HSV pernu- 
meros expcriri. Igitur fubtra&o trianguloa:quil. QGR 
de femicirculo BGC 1 f6 , rcfiduafunt, trilineum BGQ, 
& CGRi fimul 987 , fingula 497. quorurfus fublato abin- 
vento fupcrius trigoni 61 fit quarfitum trilineum B QH 1 if , 
tjufdem magnitudinis cfTe HSV itaquoque numerispro- 
batur : totum triaBgulum xquil. H S K quarta parseft trian- 
guli KAL n^. Ergo illudeft 147 , aquoablato femicor- 
niculo HVKi^ [quum totum antea inventum fiierat jj] 
redit Numerus 1 17 , etiam pro trilineo H S V. 

Reftant adhuc primo quadrilaterura S Y Z T : quod re- 
linquitur ex 7 parte Se&oris A V X 1 3 , & 7 triangul. K A L 
oempe 147 ,* quibus additis fit fumma 277 , eaque fubdu- 
&a a Se&ore A V X 52 , rcmanct quxfitum quadrilatcrum 
S YZT 247. 

Denique pro /3 y R Q , quia Se&or G vj^ fe habet ad 

Scttoiem 
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Se&orem AVX, nempe $2, ut 9 ad 4, erit ille ttfj p. & quo 
fublata quarta ejus parte i^£y/3 29^- , item triangulum 
acquil. QGR 5-7^-, quorum fumma eft 86^ , remanet quaefi- 
tum /3yRQ^3o£. Et lic inca-teris , ut dato circulo , vix ul- 
lumplanum ipli lic adicriptumin Numeris veris laterenos 
poterit. De ca:teris autem pro quavis parte imperata Circulo 
f aufercnda infra docebimus. 

Quia vero Circulus bafis eft omnium Cylindraceorum 
corporum , opcrae precium elt , unam & alteram , inter pluri- 
ma* figuras, hic adnotare , quarum lingularummagnitudines 




Circulo cognito, ex antecedentibus patent. Nec difficile eft 
alias in fbrma quacunque excogitare, & dato Circulo , fingu- 
las fuis magnitudinibus Numeris definire, quasbafium loco 
efle poflunt. Paradeigmata nobis prcbuit olim Celeberri- 
mus F. Vieta lib. 8 Refponf cap. 1 1. Ipfa autem omnia five 
Arbcli five Lunulse fuerint , facilem in Numeros analyfin ad- 
mittunt , Circuli per Sedtiones partcfque fuas menfura jara 
rnventa. Vt efto juxta primara prop. di&i cap. 1 1, defcriptio 
Arbeli primi gcneris in Numeros pnrcife refolvendi. 

Verba Celeb. Vieta: hxc funt : Defcribntur Circulus fuper 
A centro, & agatur Diameter B A C , & fiunt A B, A C fin- 

gulce 
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gulae diractientes 
Circulorum , ipfique 
defcribaotur Circu- 
li. Sunt igitur Semi- 
circumferentia: fuo- 
rum Circulorura,(in- 
guta: B C , BA, 
A C , curvas linex. 
Quapropter Spa- 
tiura C D,BE,AF 
cft Arbelus , fcal- 
prumque Sutorium. 
Ha&enus Vieta. 

Nos autem fingula pcr Numeros praecife determinabi- 
mus, menfura dlib. i hujus defurapta. Ergodato Circulo 
BDC 234, erit hujus Diameter BC Af47> Cu j us di * 
midium, ncmpe BA , vel AC eft / 1386^. Quiavero 
major Semicirculus eft 1 17, nempc R D C , erunt eidem pe- 
ripherix duorum Semicirculorum BEA , & AFC a:qua- 
les. Sed difti modo Scmicirculi , quia ambo dimidii funt Sc- 
micirculi B D C , quippc fmguli 29;- , fimul j 8^ , ideo Ar- 
belus C D B E A F , arqualiscft di&is Semicirculis , utpu^ 
ta f8^. 1 

Atque ita data rationc Periphcriae Circuli ad fuam Diame- 
trum » in quacunque data uniusliarura menfura , mox reliqua 
prsecife in numeris prodeunt, quorumcunque velArbelo- 
rum , vel Lunularum genera fuerint. 

De Lunulis Hexagoni , fcf Trigoni. 

Has cquidemLunuIaspro Circuli menfura primus , quod 
fciam , introduxeram ; Nam quas in hoc gcnere , pro eodem 
menfurando , Celeberrimus olim Ioh. BaptiftaNeapohtanus 

G lincis 
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lincis trn&avcrar , rarus hinc inde menfuram Circuli inveni^- 
fe , eafdem redte ad Numcros alogos revocatas Camillus 
Gloriofus Italus non minus ab ingenio, quam alogorum exer- 
citationein \'athematicis incomparabilis , prorfus confece- 
rat. Obquam viri iftius in hifcc*fcientiam , femper mihi in 
voto fucrat, ut Quadratura noftra Circuli fub ipfius incudem 
atque Cenfuram caderet - y velut quoque ad Galilaeum de Ga- 
lila^o Lynceum , propter Opticum fuum , orbi notiffimum, 
litteris meisinferueram. Sedad propofitum ubiprimumlu- 
nute has funt exponendas ; deinde ipfarum difFerentia a nobis 
paulo aliter hic, quam alibi , g Circuli pars oftendenda. 




Nota? funt in hoc Schemate Lunulx hcxa^oni BGDF, 
Trigoni D K C L , quae ainbae a:quales funt triangulo re- 
dangulo B D C , remorislcilicetSetiionibus BD hcxago- 
ni , & D C trigoni : At quia triangulo eidem B D C pcr 
omnig a:qualeelt triangulum ABH, quod menlurat latus 
B E sequale infcriptq D C , ambo vero feorfim mcnfurant 

duo 
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duo hcxagona infcripta, quorum unum eft B A D , ambo au- 
tem contcnta in Rhombo A D L C. 

CiTtcrum diflcrcntiamdidarum Lunularum efle * partcm 
circuli maximi, cujuscentrum A paulo alitcr nunc , quam 
cap. 6, prop. 6 Cyclomctr. Hamburgcnfis,dcmonftrabirnus. 

Maniteftura clt rhombum ADLC ambas Lunulas irtclu- 
dentem, comprchendcrc duas Lunulas hexagoni fcu ipfarura 
magnitudines , una cum Sectorc trigoni circuli AS ly. Eft 
proindc idcm Scdior diflcrentia harum lunularum quaefita* 
Quia vero A <$ I y fc habct ad fe&drem trigoni Circuli ma- 
ximi , ut i ad 4. Ergo ad totum Circulum maximum ut 1 
adn. Et proinde -iplius, quodcratoftendcndum. Sic ha- 
bemus & fummam harum Lunularum , ncmpc hcxagoni ac 
tngoni refpedhi rc&ilinci fcu latcris triang. xquil. U)fcripti 9 6e 
iplarum ditferentiam rcfpcclu Circuli. At nihil commodi hinc 
pro Circulo mcnfurando aftertur , nifi etiam magnitudines 
iingularum , utut Symmctriam rcdilinei cum Circulo ltabi- 
liunt. Equidcm quamquam Cap. 7 Quadr. Circuli, plurimus 
tucrim, ut rationcm harum Lunularum ad inviccm cognofcc- 
rcm: tumen id mihi ex pofteriori contigerat , &velma\imc 
in myftenis Numerorum , 6, 7, 8 j ubi vcriffima iplarum Ra- 
tio, inventa cit ut hbr. 1 , cap. 4 hujus manifcftius reliquc- 
ram. Reloluta autcmhcic ratione if- fiuntNumcri pro tri- 
gom Lun. 28 , pro hexagoni 1 5:. Quorum Summa pro trian- 
gulo A h B , vcl B E 43 ; Ditferentia vero 13 , pro £ partc 
L irculi B A T, Vndc totus Circulus vel hujus pcrimetcr 1 s 6; 
Et quia ut / 3 ad / 4, fic 43 ^u / 1849 ad Diametrum Cir- 
culihujus,erit igitur hxc / M 6 ?7- 

Quoniam vcro di&x lunulx cjufdem funt «altitudinis , id- 
circo eafdem in hoc Schematc, ut vides , conjupxi, ut plano- 
rumxqualitatemoftendercra,in BAT Scttore,quo utrin- 
que Lunula Trigoni Lunulam hexagoni fupcrat , cujus ditic- 
rentixdimidium eittrilineum BST: vel OSN aquale^ 

G 2 circuli 
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circuli feu Circulato TNZX. Ad hoc autem Exemplum 
de facili eft per Lunulas hafce Circulum menfurare, folum la- 
tere trianguli sequil. infcripto pro Iubitu conceffo, quam pra- 
xin Tyronibus exercendam relinquo. 

Exemplum Hieroglyphicum , ubi perfccla Circuli menfura , 
S. S. Scriptur* allegorice in Numeris famu/atur. 

Notum eft non folum apud Platonem in Timaeo, fed etiam 
Aftrologos caufarum in Natura, & confpirationis fuperiorum 
cumhis inferioribus folicitos inquifitores, Triangulo AequiU- 
tero nimirum prse omnibus aliis figuris vim quandam divi- 
namineffe, imo fi ullis aliis, fandte & irxlividuse Trinitatis 
myfterium. 

Praeterea manifeftum eft 6 fuperioribus , ipfum triangulum 
sequil. Circuli rite menfurandi fundamentum infolohexa- 
gono extitiffe. Ergoomnium maxime , quando tale triangu- 
lum, rotundum includit, quod Orbis, terrx , folis, fiderum &c 
tiniverfi ca:Iifiuiti fimilitudinem refert. Hoc igitur triangu- 
]um , quantum a Circulo comprehenfo in Numeris diftat , 
oper» precium eft 6 fuperioribus didiciffe ; non quidem in 
omni dato Circulo , fed folum eo , qui ut fupra cap. 4 , lib. 1, 
primario rationem inter latus hcxagoni , & infcriptum arcum 
ejufdem , vel inter ipfum hexagonum circumfcriptum , & in- 
fcriptum Circuli Se&orem , nempe i£ , vel ut 43 ad 39 a&u 
conftitucrat. Hujus autem Circuli Triangulum circumfcri- 
ptum exfuperioribus e(fe 387. Infcriptum vero Circulum 
234, &ideodiffercntiam 1^3 fequens figuraoftendit , cujus 
circuli diametercft ^47. Vidc cap. 4 Iib. 1. 

Qua: quidem figura textui D. Iohannis Euangelifts cap. 
ult. v. 1 1, cur applicari non poteft , non video - y Etenim Chri- 
fto Salvatore noftro , poft Refurrcdionem fuam gloriofam 
apudmarcGalitex praefenteac jubente, tot pifces Petrus 6 

mari 
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roari in terram traxit , nempc 15-3» quot inter triangulum & 
Circulum infcriptum numeri inveniuntur , etiam 1 y 3. Anne 
Pctri capturam pifcum , hominum fore Iefus Dominus noftcr 
Luc. f , v. 10 promiferat , ipfum Pctrum erigens, & ad munus 
Apoftolicum vocans his verbis : , * m AAphntc 

*<n &x* ¥ - Anne igitur hxc pifcium captura numero tam ex- 
quifito , minimeqae ab Euangelifta ociofe pofito , Euangc- 
liumper totumorbem, juxta Pfal. 19, v. y s EtPaulumad 
Rom. cap. 10 , v. 19 , praedicandum allegorice in praemiflafi- 
gura fignificct , D. D. Theologis difquirendum , & ulterius 
i gnaris & minime inVidis explicandum relinquo. Heic au- 
tcmmihifufficit, quod in vera Circuli menfurafic occurrc- 
bat , haud ofcitanter pmeriiflc , ut ncque antea ex numeris 

C 3 Apoca- 
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Apocalyfeas ejufdem Iohannis , quibus Tn^v Cyclometrias 
Hamburg. pag. 8j concinne quoque , ni fallor , accommo- 
datur. 

C A P. V. 

De refolutione figune afymmetr<e Cap. 3 hnjus , ttt inde quo* 
que Geod<efia Circuli > inplanis adfcriptis y quamproxime 
pofiit exerceri ; ubi de quadrato circumfcripto llf infcripto , 
oflagonoy Dodecagonoy SeElionibus > corniculatis> ac Lunu- 
lis Quadrantis aeitur. 

REdeat huc Schema Cap.3 hujus, ubi linese redbe Circulo 
adfcriptse periphcria: ejus prorfus afymmetrse funt often- 

B F c 




fe; Diametro autemimprimis latus quadrati circumfcripti 
Symmetrum. j) e 
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De planis hujus figura nihilominus pro Gcodxfia ipfius 
nobis in feqq. ratiocinandum. 

Primo dc quadraro circumfcripto; deinde infcripto; tcrtio 
dc ottogono infcripto; quartodc Dodecagono infcriptoj 
quinto dc Sc&ione quadrantis : Scxto de Coiniculo : SeptH 
mo dc Lunula quadrantis. 

I Dc jQuadrato circumfcripto. 

Primo heic moncndum cft, nos in Excmplo ufitato pro pla- 
nis hifce dimcticndis mancre,ubi Peripheria Circuli cit 3 1 2 p. 
cujus Diametcr invcntafuit ^ 9861^. Igirurpro Quadrfeto 
circumfcripto BCfcD, quia cx quatuor Diamctris Circuli 
conitat , quadruplico Diamct. /9861^, hoc cit in 16 mulri- 
plico, fictus iiulc \* 1 9778 1 ( clt quadrattun BCED cir- 
cumfcriptum, cujus circulus infcriptus cft 3 12. Eftprofltlde 
Quadratum circumfcriptum fcmper Circulo incommcniu- 
rabilc. 

Qi;oniam autcmalins Quadr. circumfcripttim pft 98615 -, 
rcmoto iigno N ' ; Proindc Circulum quadrabis multiphcata 
ipfius quarta parte , ncmpc 78 fcu ^6-84 in Diamctrum 
V 9861^. Vnde fit arca Circuli *> ^99963 5-2. Dico nuncrut 
Numerus 9861Mb habct ad Num. 4 $99963 J2 > '* c 6 habet 
Numcrus i|^8i^adNi«i.3ia* 

Ca:terum faciliorc longc in fupcrioribus computatione. 
Dum enimad Rationcm mtcr quadratura circumfcriptum, 
& circulum attcndamus, quarratur radjx quadr.dc 57781 
qua: proxime cft 397rlH- Habct igitur fe quadratum circum- 
1 criptum ad circulum , ut 3977:7: ad 3 1 2 , quam proxime, hoc 
cft,uti4ad io~jf\ Archimcdcshabct;ut 14 ad 11, prop. 2 
de Circulo , dum (cilicet Diamctrum Circuli ad pcriphcriam 
ponit, ut7ad2zfvU , inratione3^. Atcxillisdatisquamfa- 
cilc fuerit juxta Methodum noftram modo prxmilTam , ratio- 

ncra 
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nem Quadrati ad Circulura infcriptum elicere , mox hic do- 
cebirnus. Sit igitur infigura antecedente FG Diam. 7,ea- 
que per 4 multiplicetur, fiuntque 28. Circulus autem 22, qui 
ambo in minimis Numeris funt ut. 14 ad 1 1. 

i II Pro ^uadrato infripto. 

Hoc nimirum F I G H fubduplum efle Quadrati circum- 
fcripti ad oculum demonftratur. Eft autem hic in Nume- 
ris / 3944?f- 

III Pro ottogono infcripto & ejus Sectione. 

Per 2 Enunciat. cap. 1 hujus multiplica Quadratum cir- 
cumfctiptum ✓ 1 J77 8l f in fai dimidium , feu Quadr. infcri- 
ptum y/ 3944 ff. Oritur inde Odtogonum >J 78890^. Hoc 
autem Numerorefoluto provenit O&ogonumin verisNu- 
meris2 8o"-fere,Circulusautem 312. Aquofublato O&og. 
infcripto, remanent 3 1"- pro o&o fe&ionibus. Ergo fingulas 
harumvalent 3— proxime, FN videlicet. 

I V Pro Dodecagono infcripto , & ejtis Settione. 

Per 9 Enunciat. cap. 1 hujus , multiplica Diametrum Cir- 
culi V 9861^- in y/ 9 > hoc eft triplam , exitDodecagonum in- 
fcriptum V 88752. Inrefolutis vero 297^ , a Circulo 312 
ablatis , reftant 14— pro 12 Se&ionibus Dodecagoni. Ergo 
una Se&io hujus velut F Q valet i| 4 . 

V Pro Seclionequadrantis. 

Semiqnadratuminfcriptum H F I , metitur Diameter HI, 
qiuceft V 9861^. InfoIutisvcroproximis99^ Quibusafe- 
micirculo HFI ij6ablatis, reftant produabus Sedioni- 
busquadrantis y6^ oi hincprouna Seftionenempe FKIP 
erunt28f; . 

VI Pro 
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QconiamDiamctcr BC metuur triangulum BAC. Stob- 
lato igitur Se&orc quartx partis Circuli nerap0 78 , quieft 
A N K a modo icfoluta Diamefro 99" - rcftat corinculatum 
di&um BFCKFN nf^ 

VII rro LutiuL tjfud>\wt/s G D H M. 

Hxc Lunula quoniam aequalis cft triangulo rcdtangulo 
AGH. llludautcm dimidium Diametri ncmpc HA mcn- 
furat, quod eft 49^. Erit igitur hic cadem lunulx quadran- 
tis menfura. 

Haec autemomniaquum Circulo fint incommcnfurabilia, 
non in numeris , nifi veritati proximis, prodicrc ; fruftra igitur 
abfolutam Circuh mcnfurara hinc indc produccrc plurimi 
tentarunt. 

Cxterum modo quis ratione Peripherix ad Diamctrum fu- 
prain abfolutisnumeriscap. 3 ,hb. i ,invcnta atquc cxpofi- 
ta l; 1 -L<2L 9 p r o hifce slogis^uti vclit, omnia £c citius, & co vcri- 
tati propius perficiet, quo Numeri hi produ&iorcs fucrint. 
Nos exempli ufnati Numeros adhibuimus , velut ctiam fupra 
adraonitum eft. Rationes cnim in hifcc pcrpetuo manent, Nu- 
merisquomodocunque mutatis. 

C A P. VI. 

Dc modo Circulum cprmifu quadrandi , pro data rationc 
Diamctri ad pcrimctrum : item de Circuli, & planorum ad- 
fcriptorum imperata auclione , ac diminutione § tandemque 
ejm menfurt haclentis nobis ufitaU ad Communcm redu- 
ftionc. 

Nventa 6 fuperioribus ratione Diametri ad Circuli peri- 
phcriam, etfi plures modi cffe poffint, Circulum in quadra- 
r H tum 



1 
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tum transformandi ; Nos tamen binos faltem heic pro AW- 
varietate exponemus. 

Ex faperioribus conftat , aut peripheriam aut Diametrum 
Circuli in Numero vero poffe femper dari - 9 Deinde tangen- 
tcm fculatus, cuiSe&or hexagoni infcribitur , arcuihujus 
Symmctrum efle. Siquidem ratio horum lib. i , cap. 4 often- 
la cit *l , hoc eft in minoribus ut 14^- ad 1 3. Quare in hoc ca- 
fu ubi peripheria Circuli in vero Nume- 
ro conftituta eft , ex linea red:a B C 
tributa in 14^- p. aequales,fiattriangulum 
sequilaterum A B C , cui infcribatur 
Sedtor hexagoni ADE, cujus arcus 
DE eft 13 p. in linea rc&a BC nu- 
merandarum, ncmpe F C. 

His autem datis ac conftitutis , de- 
fcribatur fuper radio A D , integer 
circulus DFM. Et continuetur FA 





pcrDiamctrumalteramin H >U tIinea FH 
tnbus FC hoccftarcubosDE 

circu- 
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circulum in F fiat parallcla , & asqualis Diamctro D M , 
quae in hoc dato Circulo c fupcrior. cft /616^, &ideora- 
aius ejus AD / iHr.- Du&a autcmab I iu H lineare* 
dta I H , erit , ex Archimedis prop. dc Circulo , triangulum 
I F H re&angulum , aequalc (cniicirculo D F M , & trian- 
gulum ILH aequalc toti circulo , cuiquoque rcdtangulum 
F H K I eft aequale, per 41 prop. lib. 1 Elcm. 

Denique utlatus quadrati circulo huicsequalisconftitua- 
tur,quiaiIIudmediumproportionalccft iuter FH , & HK, 
fitque per 14 prop. lib. 2 Elcm. Quarc ipfum latus crit 
heic.HN. 

Atqui hcic clare cernitur,quemadmodum non folum totus 
circulus, fedctiara quxvisejuldem impcrara pars in rc&ili- 
neum deduciqueat, mcnfura ctangcntc BC priusdivifo, 
defumenda, ut triangulum FIC clt pars Circuli, Scc. Vi- 
dc Cyclcm. Hamburg. pag. 92. . 

Aut Diamcter feu radius circuli fupponitur in Numcro vc- 
ro, utfitinhexagonicafiguraprxmiUarangcns BC, hic in 
fuadivifione 14^ Radius circuli fcq. AjB,cx quo dcfcribatur 
Circulus BCD. Quoniam autcm radiushuius Circuli con- 
tinctur in Scmipcriphcria Circuli proximc ab hcxagono ma- 
joris, quac hcic cft hnca rcdta BF j£ Quarc dum AB 
fuerit 147 crit BF In triangulo autem rfetfangulo 
BHF angulus ad H cftre<2us;angulusvcro FBH 30 g, 
Sed BF eft j2,ideohujusdimidium HF 26. ProJitigitur 
B H per pr. 47 hb. 1 Elcm. / 2028 , cftquc dimidia pars pc- 
ripherix Circuli hujus. Vcl brcvius : ut / 4 ad / 3 , lic. 
BF ji fcu /2704 ad B H J 2-18. ReCtauguIum vero 
C H xqualc eft arese Circuli B C D. Deniquc latus Qua- 
dratiCirculoxqualis, quia mcdium cft proportionalc intcr 
B C radium & B H , crit illud pcr prop. 14 hb. 2 Elcm h- 
ncarctta BK. Qux, ut fupcrior, HN dc facili , cx da- 
tis inNumcris invcnitur. Invcnto autem fcroci latercqua- 

II 2 drati 
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dratiCirculoccqualis , quemad. cuicunque Circulo^quale 
quadratum cxhibeamusdocet.C. Clavius in Geometriafua 

Mechanica 
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Mechanicapag. 328. Itcm Cyclometria Hamburgcnfiscirca 
fiuem. 

Dc augcndo y kfc* Circulo cum planis ad- 
Jcriptis pariter. 

Porroquamvis Circulusexiis quaicap. 3 & 4 Hb. 1 hujtis 
oftenfa funt, fetile augeri minuique poterit, itcm a!io quoque 
modo , i C. Clavio tradito , nimirum per meditim proportio- 
nale inveniendum, &c. prop. 16 lib. 6 Gcomct. Mechan. : ta- 
men quiafigura: fimilesfe habent , in ratione duplicata ho- 
mologorum laterum , & Circuli funt , ut a Diamctrisqtia- 
drata -> quocirca omnuim compendioiillima via, tit mihi vidc- 
tur, qua pro impcrata augmentationc Circulorum infiftcmus, 
ha:c ent: 

Fiat AlogoLltttm , utvocant,cui linexrc&x potentia in- 
fcribantur, quxdeinceps proimperata au&ionc , Scc. ulur- 
pentur in modum , qui fcqtntur : 

Duabus lincis rcctis angulum re&um ad O habcntibus, 
fingulisin partes xqualcs, quoufque hbucrit ab O divifis, in- 
fcnbancur linex potcntia lurdis numcris leu quadratis, alli- 
gatar, per 47 pr. hb. 1 Elem. ut vides. Divifiones vero in late- 
ril us lltis duobus , angulum re&um comprehcndcntibus pro 
ipfis rationalibus habebuntur , undc Alo^oLbtnm quodammo- 
doconficitur pro pra:fenti ufu ac nccefifitate. Quomodfcau- 
tcm Imeae ipfa; infuibantur , facilc ex di&a prop. 47 lib. 1 
EIcra.cognofcitur.Etenim pro B H Diagonio,quia latera fin- 
gula O H & O B fumuntur V 1 , erit BH /i Porro pro 
/ 3 cxtcnfo O fupra H in A , fa&oque O & A arquali 
BH crit BA 3 ; Etfic cxtera: lineae , qiurum nu- 
meri funt adfcripti formantur. Omncs autem inicnptx* tinec 
parallclx funt Symmctr* , quippc a veris lateralibus numeris 
defceodentcs. 

H 3 siot 
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Sintnunc fuper communi Centro A defcripti tres Circuli 
cxradiis OBvi,OC / 3 ,OD v8. Deinde fimiles 
in ipfis n*gura:qualefcunque, quam racilime intra ipfos Cir- 
culos exarantur , faltem retfis a Centroad ultimam circum- 
ferentiam , viam per intermedios monftrantibus , in quacun- 
que figurarum infcribendarum forma ac delineatione j Sic 
enim iimilcsfiuntin eadem fcilicetproportione adinvicem, 
qua Circuli ipfi ut hic 1,3,8. Atqui hic modus inter omnes! 
quos novi, cft nobiliflimus atque cxpeditiflimus. Quum enim 

Circulus 
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Circulus figlirasomnis generis iocludat * dataproindehujus 
iraperata proportione , & lineis reftis , ut dixi £ communi 
Centro cdu&is, ad raaximi circumfcrentiam , facile una figu- 
rarum cujufcuoque fbrmae effigiata , casterae in di&a propor- 
tiooe dcicribuntur , per parallelas , exintcrfe&ionibusperi- 
pheriae fiogulorum circolorum egredientes. Scd hoc Epi- 
cheirema magispraxin, quamlongara& implicatam theo- 
riam defiderat. # 

Exemplum pro reduBione menfurationis Circu/i } noftra Me- 
tbodo jupra conjcttt ad *vulgarem. 

Quandoquidcm aream Circuii peripherix parem conftitui- 

mus, 
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mus , dum hujos rationem ad Diamctrum exquifite indagavi- 
mus,ubi fcilicetSe&ores Circuli penes circumferentiam in 
hujus partientis adtimavimus, quxdefacili in quadrata re- 
duci potcrint , ac vulgaritcr meniurari , inventa nunc vera ra- 
tione Circuli periphcrix ad fuam Diametrum 1 f '' quam 

■ *• lOOOOOOO ± 

proximc. 

Sit campus quadratus ABCD conftans latere 30 p. & 
areaideo^oopartibus feu quadratis^ Sitque Circulus ineo 
defcriptus F G , cujus Diameter FG fit 20 p. Pro hujusigi- 



A 10 To b 




tur Peripheria erit ut 1 0000000 ad 20 , fic 3I4i8cq6 ad 

_ B . j . J I // iooooo«« 

quo quidera numero in \ Diameter F G , nempe s multiph- 

cato 



j 
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cato producuntur pro area Circuli ^^Hrfeu 3*4r!r.» qui 
fublati etoto quadratohoc raodo %~ reliuquunt pro refi- 
duo 58 

Atqui ita Geodxfia Rotundi fc habct io comparatione 
cum vulgari Geodretarum mcnfura : Nunc rcftat quetnad-» 
modum datum Redtilineum in Circulum tranfibit. 

Dato ttclilineo Circulum Aauakm conjlituere. 




Sitprimoquadratum ABCD, cujuslatus AB top.& 
ideoipfum quadratumico p. cui circulus a:qualis eft coniti- 
tuendus. Pofitoautem radioCirculi 10000000 & penpheria 
62831920, cuiusdimidium 31^5960 inradium 10000000 
J J I pcrdu- 
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perducitur area Circnli 3 141 8 5-9600000000 hujus Numeri fe« 
rairadix 8862645* fe habetad radium Circuli 10000000 utfe* 
miradix areasquadrati y p. adradium Circuli a?qualis jHt- 

Excmplum in Reftangulo. 

Sit parallelogrammum re&angulum A B C D cujus Iati- 
tudo 8p. longitudo 32, &ideo areaejus 2 6, cujusradix 
eft 16 , & ideo ejus feraillis 8. Iam ut 886264; 10000000, 




32, 

fic 8 9r,^ feu 9r 0 K proxime , radium Circuli fequen- 
tis AE. 

Sequitur Circulusaequalis. 

Exemplum in tri- 
angulo ad Circu- 
lum redatto hahes 
fub finem Quadra- 
turse Circuli anno 
1634 & nobis edi- 
tx. Nec ulla figu- 
ra in Numeris da- 
tur, quin mox ei- 
dem Circulus ficri 
poffit a;qualis , Sc 
contra,per ea, quas 
Hiodo. prasmiiimus. 
C A P, 
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C A P. VII. 

De Scftionibus Circuli invcnhrdis , dd quamVis Dtavnetri da+ 
tam : Item de LunuU cujufdam <equatione fh>e cum trili* 
neoy ffr>e rc&iHpeoi ubi omnia Numeris probat&ur. 

HMc praxis , quia infignem ufum prxftat , non folum in 
Geod&fia rotundi plani : Sed etiam in Stereometria, 
cujus corporum Circulus aut ejus partes bafes funt , proinde 
iplam adjungere placuit , duplici via tradendam , noftra pri- 
mum, deinde communi, ut ex collatione omnes Mathematici 
intelligant Cyclometriam prxmifTam ad veritatis normam 
unice congruere. 

PROPOSITIO. 

Radio Circuli in quafpis partes imperatas tributo } Scflioncs 
femkirculi duplici uia btdagare. 

Quod heic de toto Circulo demonftrandum , fufficit in 
femicirculos imo uno quadrante ipfius oftendere. 

Centro A dcfcribatur Circulus D C E , cujus radius 
A C dividatur fa) tres partes aequales , quarum A B eft * 7 . 
D uda autem linea re&a D B E parallela Diamctro G H 
fit Se&io DCEB quae invenienda eft. Igiturprimumpro 
IhnSsifci praxique propria , ducatur ab A per E redta A F 
dcfinens in tangentem CF. 

Quoniam autem ratio AC radii tifuperioribus adqua- 
drantem Circuli CH eft ut iooocooo ad i £709298 , AB 
autera - radii 6666666 , A E vero ip(e radius ioooocoo. Qua- 
re in triangulo rcdtangulo ABE, ddatis duobuslatcribus, 
cum angulo re&o ad B , dantur reliqui anguli,nerape A & E 
unacumlatere BE, &tangens CF : Quiim autemtrian- 

I 2 gula 
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gula redlangula ACF & ABE «quiangula fuerint , & 
triangulum A C F menfurat tangens C F j erit igitur ut 
AC ad triangulum A C F in quadratis , fic AB inquadra- 
tis ad triangulum ABE. Daturproindctriangulum ABE, 
quo ablaro a C E arcu feu Sedore A C E , remanet femi- 
fe&io quajfita CEB,&c. 

NitmerL 

Pro angulo BAC, ut AE iooooooo , ad angulumre- 
Ctxxm B iooooooo,fic AB f.r. 6666666. Ri.anguIo4i G, 
48 M, 37 S, hujus complementi 48 G, 11 M, 23 S,eft 
tangens C F' 11 18035-5-. Siuusrctfus BE 7453 j-6j-. 

Porro quia arcus quadrantis C H antea oftenfus mit 
15^709298, qualium radius AC ell 10000000 , erit pro 
48 G , 11 M, 23 S, arcu CE proportionalitcr 8411408, 
qui numerus idem eft Se&or Circuli A C E. Ergo dirFerenria 
inter tangentem CF, &; arcum CE, 6(12768947 eadem 
qua: inter triangulum A CF» & Seftorera ACE, trilineo 

corni- 
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corniculato CFE terminata. Poftremo utfe habetqua- 
dratus Numerus D E 3 , ncmpe 9 , in qucm radius A C di- 
vifus tiiit , ad quadr. 2, hoc cft 4> videlicet p radii A B : fic fe 
habct triangulura ACF 11180357 ^4969046 triangulum 
ABE. Diftcrentia igitur inter Se&orem ACE 841 1408, 
&triangulum ABE 4969046 ,cft 3442362 , ut puta fcmiffis 
Se&ionis DCEB. Ergo ipfaSe&io qua:fitaeft 6884724. 
Quatenus femicirculus GCH nobis eft 31418^96 j refi- 
duum igitur , nempe Zona GDEH eft 24^33472. 

Alitcr -via communl 

Quoniam area Circuli conficitur £ Semidiametro Sc Semi- 
peripheria Circuli in modum re&anguli & Semiperipheria 
Circuli eft 31418^96. Radius vero ioocoooo ,quarcredtan- 
gulum hinc ortum , nempe 3 141 8 $"960000000 , area: Circuli 
eft aequale, cui 7 pars videlicet 78^4649 [Siphris facilioris 
compurationis gratia omiflh] eft mcnfura Sedoris quadrantis 
pariter & Se&oris anguli48 gr. 11 m. 23 f 420^704 dimi- 
dium ejus, qui in praxi luperiori. Reftat ut triangulum A B E 
acquiramus vulgari praxi [quod fuperiori t^aioc compendio- 
fe^ratione homologorum laterum intriangulis acquiangulis 
adepti fumus tiprop. 19 lib. 6Elem.] Quia igitur duoejus 
latcra circa re&um angulum data funt,nempc B E 74 y 3 y 6 j-, 
& A B 6666666. Quare altcrius dimidio in alterum dudto, 
oritur inde triangulum qusefitum ABE 2484^22 &Se&orc 
ACE 420 n°4 lublatum rclinquit Semifedionem CEB 
1721182, cujus duplumeft 3442364 , totaSe&io DCEB, 
qualium femicirculus eft 7854649, hoc eft dimidium fuperio- 
ris. At Semifiis Se&ionis fuperioris erat 3442362, differentia 
faltem 2 in ult. Numero deprchenfa. Ncc dubitandum quin 
inaliis omnibusexemplis eademvel major praecifio &con- 
venientia fcofferat , &fic praxin noftrara per fupcriora in 
Numeris paritcr 8c lmcis dcmonftratam, ornncs ingcnui Ma- 

I 3 tbcmatici 
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thematici unice veritati litare confentient , in eo etiam, quod 
paffim inter peripheriam Circuli &areamipfius , iteminter 
peripherias circumfcriptarum figurarum 8c ipfas figuras , nul- 
lum pro magnitudinibus earundcm cum Circulo menfurandis 
difcrimen agnovimus; ut eo melius magnitudines commenfu- 
rabiles ab alogis per eundem difcernerentur , abfque qua co- 
gnitione nec vera peripherke Circuli conftitutio, nec rationis 
Diametri ad eandem inventio vera unquam patefadta fuiflet. 

Nunc ultimum hoc noftrum Opus Cyclometricum fe- 
quenti Problemate claudemus. 

PROBLEMA CYCLOMETRICVM 
ad folvendum propofitum. 

Circuli duo fuperuna linea recla defcribantur y quorum Raditts rnajo* 
ris, latus ejl trianguli xquilateri minori infcripti. Porro a Centro mwo- 
ris> adtangentem trigoni hujws , ncmpe perutrumque terminum hexa- 
goni majoris, dud linea rett* duc*ntur,finguU fctlicet tquales Diamc- 
tro minoris $ Vrimum invenire in minimis numeris integris utriufque 
Circuli Biametrum , & per confequens quantitatem Circuli majoris ad 
minorem. Deinde oflendere Lunulam creatam ex arcu hexagoni ma- 
joris, & arcu trigoni minoris, aqualem e(fe Jjatio trilineari , feu d/jfe- 
renti* inter hexagonum minoris, Circuli , & r partem trtanguli .equtl. 
minori Circulo circumfiripti.Denique rationem arcm hexagoni majoris 
Circuli ad arcum hexagoni minoris.eaque omnia concinne in Numeris. 
Primo fuper Centro D defcribatur Circulus minor ABFC, 
cui infcribatur triangulum sequil. AB C. Deinde 6 Ceutro A, 
radio AB , Circulus defcribatur major B C H. Pnrrod D 
Centro minorisper B in E, & C in G egrediantur lineae 
D E & D G , lineam F G determinantes tangentem Cir- 
culum minoremin F. Primumin Numeris integris datora- 
dio circuli majoris A B , invenire radium circuli minoris 
DB, undeex quadratis ipforum ratio maguitudinis horum 

Circulorum 
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Circulorum ad iovicem cognofcitur pcr 2 pr. Iib.12 EI. Dcin- 
dc monltrare lunulam B F C I arqualem efle trilineo B E F. 

Vltimo determinare rarionem peripherix feu arcum B F C 
ad pcripheriam fuum arcum B I C 

Refolutio fingularum qiufiionum propofitarum etiam in 
Numeros , ex pr<emifiis. 

Pofito AB 3p.erit BR i~jutvero BR i.-ad^jfic 
B D radius mtnoris ad / 4. Exit igitur DB / 3, qualium 
A B cft 3, Et propterea quaado tota Diamcter majoris Cir- 

cull 
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culi HI ponitur3 p.erit Diameter minoris AF /3;inqua- 
dratis vero /9SC / 3. Vndeliquet Circulum majorem ier 
fuperare minorem , quse ratio quoque eft figurarum fimilium 
utrique Circulo adfcriptarum. Proinde Sedtio B C tripla eft 
Sedtionis B F. 

Porro dum Diameter Circuli minoris A F erit / 3 , fit ra- 
diusejus DB BR vero^- , qurelinea metitur triangu- 
lum sequilaterum DBF # Vtautem43 ad 9 , fic DBF ^-ad 
Se&ionem BF — . 

Hinc ut lunula B F C I habetur , quia triangulum B F C 
xquale eft triangulosequil. DBF KtSedtio hexag. B C 
tripla eft Se&ionis BF ~. erit igiturilla^, ablataa^-, re- 
manent ~ , quibus adduntur duse Scdliones B F & C F 
nempe^ , & fit Summa pro lunula B F C I s vel in mino- 
ribus Numeris integrisf;; Sed ablata 6 triangulo EFB 
unaSeftione BF ~ y remanent quoque pro trilineo EFB 

Vltimo , ratio arcus trigoni minoris Circuli ad arcum hexa- 
goni majoris, hoc eft,arcus BFC adarcum BIC,hacpro- 
portione invenitur ut2 ad / 3. Namut Diameter minoris 
Circuli 3 fe habet ad Diametrum Circuli raajoris 3 ; Sic fe 
habethexag. minorisarcus FB unitasad hexagoni majoris 
arcum B C , v 3 : Vel } ut 43 ad ^182 ^2, fic 3 ad / -^. Si- 
militer, ut v 1849 ad ^182^2, fic ✓ 3 id ✓ Divifo igitut 
Numero V pro peripheria majoris , in Numerum / figf 
peripherise Circuli minoris, erit quotus / 3 5 Qualium itaque 
hexagoni arcus Circuli majoris BIC eft V 3,erit arcus F C 
Circuliminoris — 1,& B F C 2. Atque hinc apparet, quod 
conceffa Diametro Circulialicujus inNumero vero , peri- 
pheriam exire in Surdum, quem metitur 3, & contra, ut fa- 
tis in fuperioribus patet. 

Movw Oico $q£a* 



